
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

x 0

f (x x) f (x)f '(x) lim
x∆ →

+ ∆ −
=

∆  
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ជំពូកទី១ 

េដរេីវៃនអនុគមន ៍

១-េដរេីវៃនអនុគមន៍្រតង់ចំ ណុច មួ 

 ក/និយមនយ័  ៖  

 េដរេីវ្រតង់ ច ណំ ុច 0x  ៃនអនុគមន ៍y f (x)=  (េបមាន) ជាលមីីត 

ផលេធៀបកំេណ ន 
y
x

∆
∆

  កលណ x∆  ខិតេទជិត0  ។ 

េគកណំត់សរេសរ ៖ 

0 0 0
0 x 0 x x h 000

f (x) f (x ) f (x h) f (x )yf '(x ) lim lim lim
x x x h∆ → → →

− + −∆
= = =

∆ −
 

ឧទហរណ     រកេដរេីវ្រតង់ 0x 2=  ៃនអនុគមន ៍ 3y x=  

េគបាន
3

h 0 h 0

f (2 h) f (2) (2 h) 8f '(2) lim lim
h h→ →

+ − + −
= =  

                   

2

h 0
2

h 0

(2 h 2)[(2 h) 2(2 h) 4]lim
h

lim(h 6h 12) 12
→

→

+ − + + + +
=

= + + =
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ខ/ភាពមានេ ដរ�  ៖  

 អនុគមន ៍f  មានេដរីេវ្រតង់ចំណុ   0x x=  លុះ្រតែត 

-អនុគមន ៍f  ជាប់្រតង់ចំណុ  0x x=  

-េដរេីវខងេឆ�ង និង េដរីេវខ ង ស�េស� គា�គ 0 0f ' (x ) f ' (x )− +=  

ែដល  0 0
0

h 0

f (x h) f (x )f ' (x ) lim
h−

→ −

+ −
=    

និង   0 0
0

h 0

f (x h) f (x )f ' (x ) lim
h+

→ +

+ −
=    ។ 

ឧទហរណ៍ េគមា នអនុគមន
2x px q x 1

f (x)
3x 4 x 1

 + + ≤= 
+ >

ebI

ebI
 

កំណត់ពរីចំនួនពតិ p  និងq  េដម្បី ឲ្f មានេដរីេវ្រតង x 1=   ។ 

េគ្រត�វឲ្f  ជាប់្រតងx 1=  គឺ 
x 1 x 1
lim f (x) lim f (x)
→ →− +

=  

េគបាន 2

x 1 x 1
lim (x px q) lim (3x 4)
→ →− +

+ + = +  

                     1 p q 7+ + =   ឬ  q 6 p (1)= −  

និងេគ្រត�វឲ្f ' (1) f ' (1)− +=   ។ 
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េគមាន
h 0

f (1 h) f (1)f ' (1) lim
h−

→ −

+ −
=  

                    

2

h 0
2

h 0
2

h 0

h 0

(1 h) p(1 h) q (1 p q)lim
h

1 2h h p ph q 1 p qlim
h

h (2 p)hlim
h

lim (h 2 p) 2 p

→

→

→

→

−

−

−

−

+ + + + − + +
=

+ + + + + − − −
=

+ +
=

= + + = +

 

េហយ  
h 0

f (1 h) f (1)f ' (1) lim
h+

→ +

+ −
=  

                    h 0

h 0

3(h 1) 4 (3 4)lim
h

3hlim 3
h

→

→

+

+

+ + − +
=

= =
 

េហតុេនះ 2 p 3+ =    េនាះ p 1=    

េហយតម(1) េគបាq 6 1 5= − =   ។ 

ដូចេនះ p 1 , q 5= =   ។ 
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លហំត់អនុវត�ន 

១-េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ 3 2f (x) x x 1= − +  

 េដយេ្របនិយមន័យចូរគណf '(0) , f '( 1)−   និង f '(1) ។ 

២-េគមានអនុគមនf  កំណត់េដយ  

 
2

2

x ax 2 x 1
f (x)

bx 4x 1 x 1

 + + ≤= 
+ + >

ebI

ebI  

 
កំណត់ចំនួនពតិ a  និង b េដម្បី ឲ្យអនុគមនf  មានេដរីេវ្រត x 1= ។ 

៣-េគមានអនុគមនf  កំណត់េដយ  

 
asin x b cos x 1 x

2f (x)
b sin x acos x 3 x

2

π + + ≤=  π − + >

cbI

cbI  

 
កំណត់ចំនួនពតិ a  និង b េដម្បី ឲ្យអនុគមនf  មានេដរីេវ្រត x 2

π
= ។ 

៤-េគមានអនុគមនf  កំណត់េដ f (x) sin x cos x 1= − +  ។ 

 េដយេ្របនិយមន័យគណf '( )
4
π

−  និង f '( )
4
π  ។ 
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២-េដរេីវៃនអនុគមន៍បណា �ក 

 េប y f (u)=  និង u g(x)=  េនាះេគបាន 

 dy dy duy '
dx du dx

= = ×     ឬ     [ ]d f u(x) f '(u) u'(x)
dx

= ×   ។ 

 ស្រមាយប ��  ៖ 

 តង [ ]F(x) f g(x)=   េដយេ្របភាពមាន េដរីេវ្ 0x x=  

 េគ្រត�វបង �ញ [ ]0 0 0F '(x ) f ' g(x ) g '(x )= ×   ។ 

 តមនិយមន័យេគបាន 

 0
0 x x 00

F(x) F(x )F '(x ) lim
x x→

−
=

−
 

               

[ ] [ ]

[ ] [ ]

[ ]

[ ]

0
x x 0

0 0
x x 0 0

0 0
x x x x0 0

0 0

0

0

0 0

f g(x) f g(x )
lim

x x

f g(x) f g(x ) g(x) g(x )lim
g(x) g(x ) x x

f g(x) g(x ) g(x) g(x )lim lim
g(x) g(x ) x x

f ' g(x ) g '(x )

→

→

→ →

−
=

−

− −
= ×

− −

− −
= ×

− −

= ×

 

 ដូចេនះ    [ ]0 0 0F '(x ) f ' g(x ) g '(x )= ×   ។ 
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 ឧទហរណ៍ គណនាេដរីេវៃ  នអនុគមន
3x 1y

x 1
− =  + 

 

 តង x 1u
x 1
−

=
+

  េនាះ 3y u=  

 េគបាន 2 2
du (x 1)'(x 1) (x 1)'(x 1) 2
dx (x 1) (x 1)

− + − + −
= =

+ +
 

 េហយ 2dy 3u
du

=  ។ តមរូបមន� dy dy duy '
dx du dx

= = ×    

 េគបាន
2

2
2 4

dy 2 6(x 1)y ' 3u .
dx (x 1) (x 1)

−
= = =

+ +
  ។ 

៣-េដរេីវៃនអនុគមន៍្រតីេកណម 

 ក/េដរេីវៃនអនុគមន៍សុនីូស និង កសូុនីូស 

  េប y sin x=   េនាះ y ' cos x=  

  េប y cos x=  េនាះ y ' sin x= −  

  េប y sin u=   េនាះy ' u'cosu=   

  េប y cosu=   េនាះy ' u'sin u= −  

  ែដល u u(x)=   ។ 
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 ស្រមាយប ��   ៖ 

 តងf (x) sin x=  

 េគបាន
h 0

f (x h) f (x)f '(x) lim
h→

+ −
=  

                      

h 0

h 0

h 0 h 0

sin(x h) sin xlim
h

h h2sin cos(x )
2 2lim

h
hsin h2lim lim cos(x )h 2

2
1 cos x cos x

→

→

→ →

+ −
=

+
=

= × +

= × =

 

 ដូចេនះ f (x) sin x=  េនាះf '(x) cos x=   ។ 

 ម្យោ៉ងេទៀតy sin u sin u(x)= =  

 េគបាន dy dy duy ' cosu u' u'cosu
dx du dx

= = × = × =   ។ 

 ដូចេនះ y sin u=   េនាះy ' u'cosu=   ។ 

 ( ចំេពះេដរីេ អនុគមនកូ៍សីុនូស េគ្រសយដូចខងេលែដរ  
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ខ/េដរេីវៃនអនុគមន៍តង់សង់ និង កតូង់សង់ 

 េប y tan x=   េនាះ  2
2

1y ' 1 tan x
cos x

= = +  

 េប y cot x=  េនាះ  2
2

1y ' (1 cot x)
sin x

= − = − +  

 េប y tan u=   េនាះ 2
2

u 'y ' u'(1 tan u)
cos u

= = +   

 េប y cot u=   េនាះ 2
2

u 'y ' u'(1 cot u)
sin u

= − = − +  

 ស្រមាយប �� ៖ 

 េគមាន sin xy tan x
cos x

= =   េនាះេគបាន 

       

2

2 2

2

2
2

(sin x)'cos x (cos x)'sin xy '
cos x

cos x sin x
cos x

1 1 tan x
cos x

−
=

+
=

= = +  

   

 

  ដូចេនះេប y tan x=  េនាះ 2
2

1y ' 1 tan x
cos x

= = +  ។ 
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 េគមាន cos xy cot x
sin x

= =   េនាះេគបាន 

      

2

2 2

2

2
2

(cos x)'sin x (sin x)'cos xy '
sin x

sin x cos x
sin x
1 (1 cot x)

sin x

−
=

− −
=

= − = − +  

 ឧទហរណ   រកេដរេីវៃនអនុគមន ៍  sin xy
1 cos x

=
+

 

 េគបាន 2
(sin x)'(1 cos x) (1 cos x)'sin xy '

(1 cos x)
+ − +

=
+

 

                   

2

2

2 2

2

2

cos x(1 cos x) sin x
(1 cos x)

cos x cos x sin x
(1 cos x)

cos x 1 1
1 cos x(1 cos x)

+ +
=

+

+ +
=

+
+

= =
++

 

 ដូចេនះ 1y '
1 cos x

=
+

   ។ 
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លហំត់អនុវត�ន 

 

ចូរគណនាេដរីេវៃនអនុគមន៍ខងេ្រក  

 1/ 3y 3cos x cos x= −  2/ 3y sin xcos 3x=  

 3/ 4y sin 4xcos x=  4/ sin xy
1 sin x

=
+

 

 5/ cos xy
1 cos x

=
−

 6/ sin x cos xy
sin x cos x

−
=

+
 

 7/ 1 tan xy
1 tan x
−

=
+

 8/ 2 31 1y tan x tan x
2 3

= +  

 9/ y x cot x= −  10/ 4y cot x=  
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៤-េដរេីវៃនអនុគមន៍អិចស្ ប៉ូណង់ែស្ 

  េប xy e=   េនាះ  xy ' e=  

  េប xy a=  េនាះ  xy ' a ln a , a 0 ,a 1= > ≠  

  េប uy e=   េនាះ uy ' u'e=   

  េប uy a=   េនាះ uy ' u'.a ln a=  

 ស្រមាយប �� ៖ 

 តង xf (x) e=  េនាះតមនិយមន័យេគបា 

 
x h x

h 0 h 0

f (x h) f (x) e ef '(x) lim lim
h h

+

→ →

+ − −
= =  

            
h

x x

h 0

e 1lim .e e
h→

−
= =   េ្រព

h

h 0

e 1lim 1
h→

−
=   ។ 

ដូចេនះ  េប xy e=   េនាះ  xy ' e=   ។ 

ម្យោ៉ងេទៀតេយតង x lna xlnax
g(x) a e e= = =   

េគបាន xlna xlna xg '(x) (x ln a)' .e ln a .e a ln a= = =     

ដូចេនះ េប xy a=  េនាះ  xy ' a ln a , a 0 ,a 1= > ≠ ។ 
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 ឧទហរណ ១  គណនាេដរីេវៃនអនុគមន៍
x x

x x
e ey
e e

−

−
−

=
+

 

 េគបាន
x x x x x x x x

x x 2
(e e )'(e e ) (e e )'(e e )y '

(e e )

− − − −

−
− + − + −

=
+

 

                  

x x 2 x x 2

x x 2

2x 2x 2x 2x

x x 2

x x 2

(e e ) (e e )
(e e )

e 2 e e 2 e
(e e )

4
(e e )

− −

−

− −

−

−

+ − −
=

+

+ + − + −
=

+

=
+

 

 ដូចេនះ x x 2
4y '

(e e )−=
+

  ។ 

 ឧទហរណ ២ គណនាេដរីេវៃនអនុគមន៍  3sin x sin x3
y e −=  

 េគបាន 3 3sin x sin x3
y ' (3sin x sin x)'e −= −  

                   

2 3sin x sin x

2 3sin x sin x

3 3sin x sin x

3

3

3

(3cos x 3cos xsin x)e

3cos x(1 sin x)e

3cos xe

−

−

−

= −

= −

=  

 



េដរេីវៃនអនគុមន៍ 
 
 

 
Prepared by LIM PHALKUN Page 13 
 

៥-េដរេីវៃនអនុកមន៍េលក រីតេន 

  េប y ln x=  េនាះ  1y '
x

=  

  េប y ln(ax b)= +  េនាះ  ay '
ax b

=
+

 

  េប y ln u=   េនាះ u'y '
u

=   

 ស្រមាយប �� ៖ 

 តងf (x) ln x=  េនាះf (x h) ln(x h)+ = +  

 តមនិយមន័យ
h 0

f (x h) f (x)f '(x) lim
h→

+ −
=  

                                 

h 0

h 0

h 0

ln(x h) ln xlim
h

x hln( )
xlim

h
hln(1 ) 1 1xlim h x x

x

→

→

→

+ −
=

+

=

+
= × =

 

ដូចេនះេប  f (x) ln x=   េនាះ  1f '(x)
x

=   ។ 



េដរេីវៃនអនគុមន៍ 
 
 

 
Prepared by LIM PHALKUN Page 14 
 

ឧទហរណ ១ គណនាេដរីេវៃនអនុគមន៍
1 ln xy
1 ln x
−

=
+

 

េគបាន 2
(1 ln x)'(1 ln x) (1 ln x)'(1 ln x)y '

(1 ln x)
− + − + −

=
−

 

              2 2

1 1(1 ln x) (1 ln x) 2x x
(1 ln x) x(1 ln x)

− + − −
= = −

+ +
 

ដូចេនះ 2
2y '

x(1 ln x)
= −

+
  ។ 

ឧទហរណ ២ គណនាេដរីេវៃនអនុគមន៍  2y ln(x 1 x )= + +  

េគបាន
2

2

(x 1 x )'y '
x 1 x

+ +
=

+ +
 

              

2

2 2

2 2

2

2 2 2

(1 x )' 2x1 1
2 1 x 2 1 x

x 1 x x 1 x

1 x x 1

(x 1 x ) 1 x 1 x

+
+ +

+ += =
+ + + +

+ +
= =

+ + + +

 

ដូចេនះ 
2

1y '
1 x

=
+

  ។ 
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លហំត់អនុវត�ន 

គណនាេដរីេវៃនអនុគមន៍ខងេ្រក  

 1/ 
x

x
e 1y
e 1

−
=

+
 2/ 2 xy (x x 1)e−= − +  

 3/ x2
y e−=  4/ 3 2xy x e=  

 5/ 2 xy (x x)e= −  6/ 
2x 2xe ey

2

−−
=  

៣-គណនាេដរីេវៃនអនុគមន៍ខងេ្រក  

 1/ x ln xy
x
+

=  2/ 2
ln xy
x

=  

 3/ y 1 x x ln x= − +  4/ x 1y ln
x 1
−

=
+

 

 5/ 2y ln(x 4x 3)= − +  6/ 2y ln(x x 4)= + +  
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៦-េដរេីវលដំប់ខ�ស 

ក/េដរេីវទី2ៃនអនុគមន ៍

 េដរេីវទីពរីៃនអនុគមន ៍y f (x)=  កំណត់តងេដy '' f ''(x)=  

ឬកំណត់តងេដយ
2

2
d y f ''(x)
dx

=   ។ 

ឧទហរណ ១ េគឲ្យអនុគមន៍y ln x=  ។ គណនា
2

2
d y
dx

  ? 

េគមានdy 1y ' (ln x)'
dx x

= = =  

េហយ 
2

2 2
d y 1 1(y ')' '

xdx x
 = = = − 
 

  ។ 

ឧទហរណ ២ េគឲ្យអនុគមន៍y sin x=  ។ គណនា
2

2
d y
dx

  ? 

េគបានdy y ' (sin x)' cos x
dx

= = =  

េហយ 
2

2
d y (y ')' (cos x)' sin x
dx

= = = −   ។ 
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ខ/េដរេីវលំដប់ខ�ស 

 េដរេីវៃនអនុគមន ៍y f (x)=  អចមានេដរីេ វខ�ឯងបន�បនា �ប់េទៀត  

េគេហេដរីេវបន�បនា�ប់  េដរេីវទ1ី , េដរេីវទី2,…….,េដរេីវទីn   

ែដលេគកណំត់តងេដ (n)y ' , y '' , ...., y  ។ 

ឧទហរណ  គណនាេដរីេវទី n  ៃនអនុគមន ៍y sin x=   ? 

េគបានy ' (sin x)' cos x sin( x)
2
π

= = = +  

           

y '' (sin( x))' cos( x) sin( x)
2 2

3y ''' (sin( x))' cos( x) sin( x)
2

π π
= + = + = π +

π
= π + = π + = +

− − − − − − − − − − − − − − − − − − − − − − −

 

ឧបមា (n) ny sin( x)
2
π

= + ពតិ 

េយងបាន ( )(n 1) (n) n (n 1)y y ' cos( x) sin x
2 2

+ π + π = = + = + 
 

ពតិ 

ដូចេនះ   (n) ny sin( x)
2
π

= +  ។ 
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លហំត់អនុវត�ន 

១-េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយy f (x) cos x= =  

 ចូរ្រសយថាេដរីេ n ៃនអនុគមនក៍ណំត់េដយ (n) ny cos(x )
2
π

= +   

២-ចូរគណនាេដរីេវទី n  ៃនអនុគមនខ៍ងេ្រក 

 1/ y ln x=  2/ 2xy e=  

 3/ 1y
x 1

=
+

 4/ 2y sin x=  

 5/ 1 1y
x x 1

= +
−

 6/ 2x 3y
(x 1)(x 2)

+
=

+ +
 

៣-េគឲ្យអនុគមន៍ m ny (x ) (x )= − α − β  ែដល m ,n IN ,∈ α ≠ β  

 ក/ ចរ្រសយx − α  ែចកដច់ (m 1)y −   

 ខ/ តងGCD(m,n) d=  ។  

        េត(x )(x )− α − β  ែចកដច់ (d 1)y −  ឬេទ ? 

៤-េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ 2 5f (x) (x 3x 1)= − +  ។ 

    ចូរគណនាf ''(0)  រចួទញរកេលខេមគុណមុខត 2x  ៃនអនុគមន៍f ។ 
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៧-េដរេីវៃនអនុគមន៍អ ំព�ីសុី 

ក/ និយមនយ័ 

 អនុគមនអ៍ំព�ីសុីត គឺជាអនុគមន៍ែដលប ��ក់ពីទំនាក់ទំនង 

បំេពញលក�ខណ� រមួគា�   

ឧទហរណ៍
2 2

2 2 2 2 2
2 2

x yx y a , 1 , x xy y 3 , ....
a b

+ = + = + + =  

សុទ�ែតជាអនុគមន៍អំព�ីសុីត 

ខ/ឧទហរណ៍គំរ  

 គណនាy ' េដយដឹងថ 2 2ax bxy cy d+ + =   ។ 

 េគបាន 2 2(ax bxy cy )' (d)'+ + =  

       
2ax by bxy ' 2cyy ' 0

(bx 2cy)y ' (2ax by)
+ + + =

+ = − +
 

 េគទញបា 2ax byy '
bx 2cy

+
= −

+
  ។ 
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លហំត់អនុវត�ន 

១-គណនា dyy '
dx

=  ជាអនុគមន៍x  និង yក�ុងករណីនីមយួៗខងេ្រ 

 ក/ 2 2 2x y r+ =  ខ/ 
2 2

2 2
x y 1
a b

+ =  

 គ/ 2(y k) 4p(x h)− = −  ឃ/ 
2 2 2
3 3 3x y a+ =  

 ង/ 
2 2

2 2
(x h) (y k) 1

a b
− −

+ =  ច/ 3 3x y 3xy 1+ = +  

 ឆ/ sin(xy) sin x sin y= +  ជ/ 2 2x 4xy 3y 5− + =  

 ឈ/ y xx y=  ញ/ x y xye e e 2+ = +  

២-ចូរគណនា
2

2
d yy ''
dx

=  ជាអនុគមន៍x , y , y ' រចួជាអនុគមន៍ៃx, y  

  ក�ុងករណីនមីយួៗខងេ្រក 

 ក/ 2 2x xy y 4− + =  ខ/ 3 3x y 6xy 1+ = +  

 គ/ 1 1 xy
x y
+ =  ឃ/ 2 2x 3xy y 9− + =  

 ច/ 3 2xy y x 4+ = +  ឆ/ 2 2x 3xy 2y 0− + =  
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ជំពូកទី២ 

អនុវត�ន៍េដរេីវៃនអនុគមន ៍

១-អនុវត�ន៍ក�ងុករគណនាតៃម�ប 

 សន�តថាf  ជាអនុគមន៍មានេដរីេវទ ពីីរេលចេនា�ះមួយែដ  0x  ។ 

 អតបិរមាេធៀ ៖ 

 អនុគមន ៍f  មានអតិបរមាេធៀប្រត 0x  កលណ 0

0

f '(x ) 0
f ''(x ) 0

=
 <

 

 អប្បរមាេធៀ ៖ 

 អនុគមន ៍f  មានអតិបរមាេធៀប្រត 0x  កលណ 0

0

f '(x ) 0
f ''(x ) 0

=
 >
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២-េល្ប�ន និង ស ទុះៃនចល 

 ក/េល្ប�នៃនចល 

  េល្ប�នៃនចលនាមួយេនខt  គឺ 
dSV '(t) S '(t)
dt

= =  

 ែដល S S(t)=  ជាចម ា�យចរេនខt   ។ 

 ឧទហរណ៍  ទូកមយួចប់េផ�មេចញដំេណរពីច  ណំ ុច្រត�តពិនិែដល 

 ខណះ t  នាទីេ្រកយមកទូកេនាះម ានចមា�យពីចំណុច្រត�  

 ែដលតងេដយអនុគមន 3S(t) t 60t= +  (គិតជាែម៉្រ 

 ក/រកេល្ប�នទូក្រតង់ចំណុចចប់េផ�  

 ខ/កំណត់េល្ប�នៃនទូកេនខណt 3= នាទី  

 ដេំណាះ្រ 

 ក/រកេល្ប�នទូក្រតង់ចំណុចចប់េផ�  

 េគបានt  គឺ  2dSV '(t) S '(t) 3t 60
dt

= = = +  

 េប t 0=  េនាះ 2V '(0) 3(0) 60 60m / mn= + =  ។ 
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 ខ/កំណត់េល្ប�នៃនទូកេនខណt 3= នាទី  

 េប t 3mn=  េនាះ 2V '(3) 3(3) 60 27 60 87m / mn= + = + = ។ 

 ខ/សំទុះៃនចលន 

  សំទុះៃនចលនាមួយេនខណt  គឺ 
dVa'(t) V '(t)
dt

= =  

 ែដល V V(t)=  ជាេល្ប�នៃនចលនាេនt   ។ 

ឧទហរណ៍  រថយន�មយួចប់េផ�មេចញដំេណរេដយេល្ប�នែដ  

េដយអនុគមន៍ 100tV(t) (m / s)
t 15

=
+

  

កំណត់សំទុះៃនរថយន�េនខណះt 10s=  ? 

ដេំណាះ្រ 

េគបាន dVa(t) V '(t)
dt

= =   េដយ 100tV(t) (m / s)
t 15

=
+

 

េនាះ 2 2
100(t 15) 100t 1500a(t)

(t 15) (t 15)
+ −

= =
+ +

 

េប t 10s=   េនាះ 2
2

1500 1500a(10) 2.4 m / s
625(10 15)

= = =
+

  ។ 
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៣-ឌីេផរ ៉ង់ែស្យ 

 និយមន័យ ៖ 

 េបអនុគមន ៍y f (x)=  មានេដរីេវេន ាះឌីេផរ៉ង់ែស្យលកំណត់  

 dy f '(x).dx=  ។ 

 កលណាតៃម x∆  កន់ែតតូចេនាdy  អចជាតៃម�្របែហល y∆  

 េគបានf (x x) f (x) y f (x) dy f (x) f '(x). x+ ∆ = + ∆ ≈ + = + ∆ ។ 

 ឧទហរណ៍ ចូរគណនាតៃម�្របែហល  otan 46   ? 

 តងអនុគមន៍f (x) tan x=  

 យក ox 45=  និង  ox 1∆ =  េនាះេគបាន 

 o o of (46 ) f (45 ) f '(45 ). x= + ∆  

 េដយ 2
2

1f '(x) (tan x)' 1 tan x
cos x

= = = +  េនាះ of '(45 ) 2=  

 េគបាន o 3.14f (46 ) 1 2 1.035
180

= + × = ។ 

 ដូចេនះ otan 46 1.035=   ។ 
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៤-វិសមភាពកំេណ នមានកំណ 

 ្រទឹស�ីបទី១ 

 េគឲ្យf  ជាអនុគមន៍កំណត់ និង ជា េហយមានេដរីេវេលចេនា�  I។ 

េបមានពីរចំនួនពិតm  និង M   ែដល្រគប់x I : m f '(x) M∈ ≤ ≤  

េនាះ្រគប់ចំនួនពិa,b I∈  ែដល a b<  េគបាន  

m(b a) f (b) f (a) M (b a)− ≤ − ≤ −   ។ 

ស្រមាយប �� 

តងអនុគមន៍g  ែដល  g(x) f (x) mx= −   មានេដរីេវេល I  

េគបានg '(x) f '(x) m 0= − ≥   ្រគប់x I∈  េ្រពf '(x) m≥  ។ 

េនាះg  ជាអនុគមន៍េកនេលចេនា� I  ។ 

ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិa,b I∈  ែដល a b<  េគបានg(a) g(b)≤  

ឬ f (a) ma f (b) mb− ≤ −   េនាះf (b) f (a) m(b a) (i)− ≥ −  

តងអនុគមន៍h  ែដល  h(x) f (x) Mx= −   មានេដរីេវេល I  

េគបានh'(x) f '(x) M 0= − ≤   ្រគប់x I∈  េ្រពf '(x) M≤  ។ 
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េនាះh  ជាអនុគមន៍ចុះេលចេនា� I  ។ 

ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិa,b I∈  ែដល a b<  េគបានh(a) h(b)≥  

ឬ f (a) Ma f (b) Mb− ≥ −   េនាះf (b) f (a) M(b a) (ii)− ≤ −  

តមទំនាក់ទំន(i) & (ii) េគបាន  

m(b a) f (b) f (a) M (b a)− ≤ − ≤ −   ។ 

ឧទហរណ៍ េគ ឲ្យអនុគមនf  កំណត់េដយ  

2f (x) (2k 1)x k (2k 1)n= + + − +   ែដល k 0 , n 0> >  ។ 

ក/កណំត់តៃម�អមៃន f '(x) ចំេពះ្រគបx [n ,n 1]∈ +   ។ 

ខ/ ប�� ក់ថាចំេពះ្រគx [n ,n 1]∈ +  េគបាន  

 2k 1 2k 1(x n) k f (x) (x n) k
2(k 1) 2k

+ +
− + ≤ ≤ − +

+
 

ដេំណាះ្រស  

ក/កណំត់តៃម�អមៃន f '(x) ចំេពះ្រគបx [n ,n 1]∈ +   

េគមាន
2

2k 1 2k 1f '(x)
2f (x)2 (2k 1)x k (2k 1)n

+ +
= =

+ + − +
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េដយ 2f (n) (2k 1)n k (2k 1)n k= + + − + =  

េហយ 2f (n 1) (2k 1)(n 1) k (2k 1)n k 1+ = + + + − + = +  

េនាះ្រគបx [n ,n 1]∈ +  េគបាន 2k 1 2k 1f '(x)
2(k 1) 2k

+ +
≤ ≤

+
  ។ 

ខ/ ប�� ក់ថាចំេពះ្រគx [n ,n 1]∈ +  េគបាន  

 2k 1 2k 1(x n) k f (x) (x n) k
2(k 1) 2k

+ +
− + ≤ ≤ − +

+
  

 តមស្រមាយខងេលចំេពx [n ,n 1]∈ +  េគមាន  

 2k 1 2k 1f '(x)
2(k 1) 2k

+ +
≤ ≤

+
  ។ តមវិសមភាពក  េំណ នមានកំ 

 ចំេពះx n≥  េគបាន  

 2k 1 2k 1(x n) f (x) f (n) (x n)
2(k 1) 2k

+ +
− ≤ − ≤ −

+
  េដយf (n) k=  

 ដូចេនះ 2k 1 2k 1(x n) k f (x) (x n) k
2(k 1) 2k

+ +
− + ≤ ≤ − +

+
  ។ 
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្រទឹស�ីបទទ២ 

 េគឲ្យf  ជាអនុគមន៍ មានេដរី េវេលចេនា [a ,b]។ 

េបមានពីរចំនួនពិតM   ែដល្រគប់x [a,b] : | f '(x) | M∈ ≤  

េនាះេគបា| f (b) f (a) | M. | b a |− ≤ −   ។ 

ស្រមាយប �� 

េគមាន្រគបx [a,b] : | f '(x) | M∈ ≤   

េនាេគទ  M f '(x) M− ≤ ≤  

តមវិសមភាពក  េំណ នមានកំណត់េគប 

ចំេពះa b<  េគបាន M(b a) f (b) f (a) M(b a) (1)− − ≤ − ≤ −  

ចំេពះa b>  េគបាន M(a b) f (a) f (b) M(a b) (2)− − ≤ − ≤ −  

តម(1)និង(2)េគប | f (b) f (a) | M. | b a |− ≤ −   ។ 

ដូចេនះ្រទឹស�ីបទ្រត�វបាន្រសយប�  
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ឧទហរណ   េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយf (x) sin x=  ។ 

ចំេពះ្រគប , IRα β∈  បង�ញថ | sin sin | | |α − β ≤ α − β   ? 

េគមានf (x) sin x=  េនាះf '(x) cos x=  

ចំេពះ្រគបx IR∈  េគមាន 1 cos x 1− ≤ ≤   េនាះ| f (x) | 1≤  

ដូចេនះ្រគប់ , IRα β∈  េគបាន| sin sin | | |α − β ≤ α − β   ។ 

 

លហំត់អនុវត�ន 

១-េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយf (x) 5x 1= −    

 ក/កណំត់តៃម�អមៃន f '(x) ចំេពះ្រគបx [1, 2]∈   ។ 

 ខ/ ប�� ក់ថាចំេពះ្រគx [1, 2]∈  េគបាន   

      5x 7 5x 3f (x)
6 6 4 4
+ ≤ ≤ +   ។ 

២-េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយf (x) cos x=  ។ 

 ចំេពះ្រគប , IRα β∈  បង�ញថ | cos cos | | |α − β ≤ α − β   ? 
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៥-្រទឹស�ីបទរ៉ូ  

 េប f  ជាអនុគមន៍ជាប់េលចេនា [ ]a ,b  មានេដរីេវេលចេនា  ( )a ,b  

និង f (a) f (b)= េនាះមានចំនួc (a ,b)∈  យា៉ងតិចែដល f '(c) 0=  ។ 

ស្រមាយប �� ៖ 

េគតងf (a) f (b)= = λ  

 

 

 

-ករណីទី១ េប f (x) = λ  ្រគប់x [a,b]∈  េនាះf  ជាអនុគមន៍េថរេល 

ចេនា�ះ [ ]a ,b  និង f '(x) 0=  ្រគប់ ( )x a ,b∈  ។ 

-ករណីទី២ េប f (x) >λ   ្រគប់ [ ]x a ,b∈  េនាះf  មានតៃម�អតិបរ 

យា៉ងតិចមួយ្រតង x c=  េដយf  មានេដរីេវ្រតង x c=  េនាះf '(c) 0=  

-ករណីទី៣ េប f (x) <λ   ្រគប់ [ ]x a ,b∈ េនាះf  មានតៃម�អប្បប 

យា៉ងតិចមួយ្រតង x c= េដយf មានេដរីេវ្រតង x c=  េនាះf '(c) 0=  
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ឧទហរណ៍ េគ ឲ្យអនុគមនf  កំណត់េដយ  

3 2f (x) x (a b c)x (ab bc ca)x abc= − + + + + + −  

ែដល a,b,c IR∈  ។ 

ក/គណនាf (a) និង f (b) រចួទញថាសមីកf '(x) មានឬសយ ា៉ងត 

មយួេនចេនា�ះចំ នួa  និង b  ។ 

ខ/ទញប��ក់វិសមភា   2(a b c) 3(ab bc ca)+ + ≥ + +   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក/គណនាf (a) និង f (b) ៖ 

េគបាន 3 2f (a) a (a b c)a (ab bc ca)a abc 0= − + + + + + − =  

           3 2f (b) b (a b c)b (ab bc ca)b abc 0= − + + + + + − =  

ដូចេនះ f (a) f (b) 0= =   ។ 

ទញថាសមីកf '(x) 0=  មានឬសយ ា៉ងតិចមួយេនចេ (a ,b)  ៖ 

េដយf  ជាអនុគមន៍ជាប់េល[ ]a,b  និង មានេដរីេវេល (a ,b)   

េហយ f (a) f (b) 0= =   េនាះតម្រទឹស�ីបទរ៉ូល  (a ,b)a∈  



េដរេីវៃនអនគុមន៍ 
 
 

 
Prepared by LIM PHALKUN Page 32 
 

ែដល f '( ) 0α =  េនាះមានន័យថាសមីកf '(x) 0=  មានឬសយ ា៉ងត

មយួេនចេនា (a ,b)  ។ 

ខ/ទញប��ក់វិសមភា   2(a b c) 3(ab bc ca)+ + ≥ + +    

េគមាន 2f '(x) 3x 2(a b c)x (ab bc ca)= − + + + + +  

េដយf '(x) 0=  ជាសមីករមានឬសេ ' 0∆ ≥  

ែត  2' (a b c) 3(ab bc ca)∆ = + + − + +  

ដូចេនះ 2(a b c) 3(ab bc ca)+ + ≥ + +   ។ 

លហំត់អនុវត�ន 

១-េគមានអនុគមន៍f  កំណត់េដយ 4 3f (x) x 2x 2x 4= − + +  

 ក/គណនាf ( 1)−  និង f (1)  ។ 

 ខ/បង�ញថាម c ( 1,1)∈ −  ែដល f '(c) 0=  ។ 

២-េគមានអនុគមន៍f  កំណត់េដ 2f (x) x 10x 9= − +  

 ក/រកឬស α និង β  របស់សមកីរf (x) 0=  

 ខ/បង�ញថាម c ( , )∈ α β  ែដល f '(c) 0=  រចួកំណត់ c ។ 
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៦-្រទឹស�ីបទតៃម�មធ្(ឬ្រទឹស�ីប Lagrange) 

 េប f  ជាអនុគមន៍ជាប់េលចេនា [ ]a ,b  មានេដរីេវេលចេនា  ( )a ,b  

េនាះមានចំនួc (a ,b)∈  យា៉ងតិចមួយែដល  f (b) f (a)f '(c)
b a
−

=
−

 ។ 

ស្រមាយប ��  ៖ 

 

 

 

យក g(x) f (b) f (x) (b x)= − − λ −   

ែដល  f (b) f (a)
b a
−

λ =
−

 ។ 

េនាះg  ជាអនុគមន៍ជាប់ក�ុងចេនា [ ]a,b  និង មានេដរីេវក�ុ ( )a ,b   

េហយេដយg(a) g(b) 0= = េនាះតម្រទឹស�រ ៉លូមានc (a,b)∈  

មយួយា៉ងតិចែដល g '(c) 0=  ។ េដយg '(c) f '(c)= − + λ  

េនាះf '(c) = λ   ។ ដូចេនះ f (b) f (a)f '(c)
b a
−

=
−

  ។ 
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ឧទហរណ    ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិតវិជ�ម α និង β  ែដល α < β  

ចូរ្រសយ ln( )β − α β β − α
< <

β α α
  ។ 

តងអនុគមន៍f (x) ln x=   ែដល x [ , ]∈ α β  និង 0 < α < β  

េគបានf  ជាអនុគមន៍ជាប់េល[ ],α β  និង មានេដរីេវេល ( , )α β  

េនាះតម្រទឹស�ីបទតៃម�មធ្យc ( , )∈ α β  ែដល ៖ 

f ( ) f ( ) ln lnf '(c) (1)β − α β − α
= =

β − α β − α
   

េគមាន 1f '(x) (ln x)'
x

= =   េនាះ 1f '(c)
c

=  

ែត c ( , )∈ α β  េនាះ cα < < β   ឬ  1 1 1
c

< <
β α

 

េគបាន1 1f '(c) (2)< <
β α

 

តម (1) និង (2) េគទ1 ln ln 1β − α
< <

β β − α α
   

ដូចេនះ ln( )β − α β β − α
< <

β α α
  ។ 
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៧-អនុវត�ន៍េដរេីវក�ងុេសដ�កិច� 

 េយងតងC C(x)=  ជាអនុគមន៍ចំណាយសរុបក�ុងករផលិត សម 

ចំនួន x  េ្រគ�ង ,R R(x)=  ជាអនុគមន៍ច ណូលសរុបពីករលក់សមា   

ចំនួន x  េ្រគ�និងP P(x) R(x) C(x)= = −  ជាអនុគមន របាក់ចំេ 

ពកីរលក់សមា�រះចំ នួx  េ្រគ�ង  

េគបានC'(x) េហថាអនុគមន៍ៃន្របាក់ចំណាយ 

           R '(x) េហថាអនុគមន៍ៃន្របាក់ចំណូលប  

           P'(x)  េហថាអនុគមន៍ៃន្របាក់ចំេណញបែន� 

ឧទហរណ   េគឲ្យអនុគមន៍្របាក់ចំណូលសរុបពី ករលក់សម x  

 េ្រគ�ងនិងអនុគមន៍្របាក់ចំណាយសរុបេលករផលិតស x  កំណត់

េរៀងគា�េដ R(x) 300x=   នងិ   2 3C(x) 1000 72x x= − +  ។ 

ក/កំណត់អនុគមន៍្ របាក់ចំេណញសរុប 

ខ/កណំត់បរមិាណសមា�រះែដល្រត�វលក់េដម្បីឲ្យេគទទួលប  

 ចំេណញអតបិរមា រួចកំណត់រក្របាក់ចំេណញអតិបរមាេ 
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ដេំណាះ្រ 

ក/កណំត់អនុគមន៍្ របាក់ចំេណញសរុ 

 តងP(x)  ជាអនុគមន៍ៃន្របាក់ចំេណញសរុបពីករលក់ស  

េគបាន 2 3P(x) R(x) C(x) 300x 1000 72x x= − = − + −  

ដូចេនះ 3 2P(x) x 72x 300x 1000= − + + −   ។ 

ខ/កណំត់បរមិាណសមា�រះែដល្រត�វលក់េដម្បីឲ្យេគទទួលប  

 ចំេណញអតបិរមា រួចកំណត់រក្របាក់ចំេណញអតិបរមាេ 

េគមាន 2P '(x) 3x 144x 300 3(x 50)(x 2)= − + + = − − +  

េប P'(x) 0=   េនាះ  1 2x 50 , x 2= = − (មនិយក) 

េគមានP''(x) 6x 144= − +  េនាះP''(50) 300 144 0= − + <  

េនាះមានន័យP(x)  មានអតិបរមា្រតx 50=  ។ 

ដូចេនះេដម្បីបាន្របាក់ចំេណញអតិបរមាេគ្រត�វលក់ 50ឯកត 

េហយ្របាក់ចំេណញអតិបរមាេនា៖ 

maxP P(50) 69 ,000= = ឯកតរបូិយវត�ុ , 
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ជំពូកទី៣ 

សកិ្សោអេថរភាព និង ្រកបៃនអន 

 

១-សកិ្សោអនុគមន៍សនិ 

 ក/ សកិ្សោអនុគមន
2ax bx cy
px q
+ +

=
+

 

 ែដល a 0 , p 0≠ ≠   និង  2
0 0ax bx c 0+ + ≠   ្រគប់ 0

qx
p

= −  

 ែដនកំណត់ ៖   qD IR { }
p

= − −  

 េដរេីវ 
2

2
apx 2aqx bq cpf '(x)

(px q)
+ + −

=
+

 

 -េប f '(x) 0=  គា�នឬសេនាះអនុគមន៍គា�នបរមា   

 -េប f '(x) 0=  មានឬសពីរេផ្សងគា�េ នាះអនុគមន៍មានអតិប 

   និងអប្បបរមាមួយ 
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 អសុីមតូត  

 -បនា �ត់ px
q

= −  ជាអសុីតមតូតឈរ 

 -េបអនុគមនអ៍ចសរេសរf (x) x
px q
γ

= α + β +
+

េនាះបនា�  

   មានសមីកy x= α + β  ជាអសុីមតូតេ្រទ 

 -ចណំុច ្របសព�រវងអសុីមតូតទំងពរជាផ�ិតឆ�ុះៃន 

 -្រកបមានរងទេទដូចរូបខង 

1/ករណី ap 0<  និង f '(x) 0=  គា�នឬស  

 

 

 

 

 

 

 

 

0 1

1

x

y
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2/ករណី ap 0>  និង f '(x) 0=  គា�នឬស  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3/ករណី ap 0<  និង f '(x) 0=  មានឬសពីរេផ្សងគ  

 

 

 

 

 

 

 

 

0 1

1

x

y

0 1

1

x

y
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4/ករណី ap 0>  និង f '(x) 0=  មានឬសពីរេផ្សង  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ឧទហរណ ១ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ
2x x 6f (x)
x 1
− −

=
−

 

សិក្សោអេថរភាព និង សង់្(c) តងអនុគមន៍f ក�ុងត្រម�(o, i , j)
→ →

 

·ែដនកណំត់ D IR { 1 }= −  

·សរេសរជារងកណូន  

2x x 6 x(x 1) 6 6f (x) x
x 1 x 1 x 1
− − − −

= = = −
− − −

 

0 1

1

x

y
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·ទិសេដអេថរភ 

 -េដរេីវ   2
6 6f '(x) (x )' 1 0

x 1 (x 1)
= − = + >

− −
  ្រគប់x D∈  

   េនាះf  ជាអនុគមន៍េកនជានិច�េលែដនកំណត់របស់វ 

 -គណនាលីមីត 

  
x x

6lim f (x) lim (x )
x 1→+∞ →+∞

= − = +∞
−

   

 
x x

6lim f (x) lim (x )
x 1→−∞ →−∞

= − = −∞
−

   

 
x 1 x 1

6lim f (x) lim (x )
x 1→ →− −

= − = +∞
−

   

 
x 1 x 1

6lim f (x) lim (x )
x 1→ →+ +

= − = −∞
−

   

 -អសុីមតូ 

  េដយ
x 1 x 1

6lim f (x) lim(x )
x 1→ →

= − = ∞
−

 េនាះបនា�ត់សមីក x 1=  

 ជាអសុីមតូតឈរៃន្រក 

 ម្យោ៉ងេទៀ 6f (x) x
x 1

= −
−

 េហយ 
x x

6lim[f (x) x] lim 0
x 1→∞ →∞

−
− = =

−
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 ដូចេនះបនា �ត់មានសមីកy x=  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន្រ 

 -តរងអេថរ 

x  −∞                    1                       +∞  

f '(x)   

f (x)   

 

 

      

·សំណង់ រក 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនិងអ(x'ox) : 

y 0=  សមមលូ 
2x x 6 0
x 1
− −

=
−

  ឬ 2x x 6 0− − =  

1 24 25∆ = + =  មានឬស 1 2
1 5 1 5x 2 , x 3

2 2
− +

= = − = =  ។ 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនិងអ(y 'oy) : 

x 0=  េនាះ 6y 6
1

−
= =
−

  ។ 
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-ផ�ិតឆ�ុះ  

អសុីមតូតឈរx 1=  និងអសុីមតូតេ្រទy x=  កត់គា�្រត I(1,1)  

េដយf (2a x) f (x) f (2 x) f (x)− + = − +  

                                6 62 x x 2 2b
1 x x 1

= − − + − = =
− −

 

ដូចេនះ I(1,1) ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រក 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ ២ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ
2x 5x 4f (x)

2 x
− +

=
−

 

សិក្សោអេថរភាព និង សង់្(c) តងអនុគមន៍f ក�ុងត្រម�(o, i , j)
→ →

 

·ែដនកណំត់ D IR { 2 }= −  

·សរេសរជារងកណូន  

2x 5x 4 2f (x) x 3
2 x 2 x
− +

= = − + −
− −

 

·ទិសេដអេថរភ 

 -េដរេីវ   2
2 2f '(x) ( x 3 )' 1 0 x D

2 x (2 x)
= − + − = − − < ∀ ∈

− −
     

េនាះf  ជាអនុគមនចុះជានិច�េលែដនក ណត់របស់វ 

 -គណនាលីមីត 

  
x x

2lim f (x) lim ( x 3 )
2 x→+∞ →+∞

= − + − = −∞
−

   

 
x x

2lim f (x) lim ( x 3 )
2 x→−∞ →−∞

= − + − = +∞
−

   

 
x 2 x 2

2lim f (x) lim ( x 3 )
2 x→ →− −

= − + − = −∞
−
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x 2 x 2

2lim f (x) lim ( x 3 )
2 x→ →+ +

= − + − = +∞
−

   

 -អសុីមតូ 

  េដយ
x 2 x 2

2lim f (x) lim( x 3 )
2 x→ →

= − + − = ∞
−

 េនាះបនា�ត់សមីក  

  x 2=  ជាអសុីមតូតឈរៃន្រក 

 ម្យោ៉ងេទៀ 2f (x) x 3
2 x

= − + −
−

 េហយ 
x

2lim 0
2 x→∞

=
−

 

 ដូចេនះបនា �ត់មានសមីកy x 3= − +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន្រ 

 -តរងអេថរ 

x  −∞                    2                        +∞  

f '(x)   

f (x)   
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·សំណង់ រក 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនិងអ(x'ox) : 

y 0=  សមមលូ 
2x 5x 4 0

2 x
− +

=
−

  ឬ 2x 5x 4 0− + =  

a b c 0+ + =  មានឬស 1 2x 1 , x 4= =  ។ 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនិងអ(y 'oy) : 

x 0=  េនាះ 4y 2
2

= =   ។ 

-ផ�ិតឆ�ុះ  

អសុីមតូតឈរx 2=  និងអសុីមតូតេ្រទy x 3= − +  កត់គា�្រត  

ចំណុច  I(2 ,1)  

េដយf (2a x) f (x) f (4 x) f (x)− + = − +  

                                2 2x 1 x 3 2 2b
x 2 2 x

= − − − + − = =
− −

 

ដូចេនះ I(2 ,1) ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រក 
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ឧទហរណ ៣ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ
2x 3x 3f (x)

x 1
+ +

=
+

 

សិក្សោអេថរភាព និង សង់្(c) តងអនុគមន៍f ក�ុងត្រម�(o, i , j)
→ →

 

·ែដនកណំត់ D IR { 1 }= − −  

·សរេសរជារងកណូន  

2x 3x 3 1f (x) x 2
x 1 x 1
+ +

= = + +
+ +

 

0 1

1

x

y
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·ទិសេដអេថរភ 

 -េដរេីវ   2 2
1 1 x(x 2)f '(x) (x 2 )' 1

x 1 (x 1) (x 1)
+

= + + = − =
+ + +

   

  f '(x) 0=  េគបានx(x 2) 0+ =  េនាះ 1 2x 0 , x 2= = −   ។ 

 -បរមាៃនf     

 ចំេពះx 2= −  អនុគមនម៍ានតៃម�អតិបរមាេធៀf ( 2) 1− = −   ។ 

 ចំេពះx 0=  អនុគមនម៍ានតៃម�អប្បបរមាេធf (0) 3=   ។ 

 -គណនាលីមីត 

  
x x

1lim f (x) lim (x 2 )
x 1→+∞ →+∞

= + + = +∞
+

   

 
x x

1lim f (x) lim (x 2 )
x 1→−∞ →−∞

= + + = −∞
+

   

 
x 1 x 1

1lim f (x) lim (x 2 )
x 1→− →−− −

= + + = −∞
+

   

 
x 1 x 1

1lim f (x) lim (x 2 )
x 1→− →−+ +

= + + = +∞
+
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 -អសុីមតូ 

  េដយ
x 1 x 1

1lim f (x) lim (x 2 )
x 1→− →−

= + + = ∞
+

 េនាះបនា�ត់សមីក  

  x 1= −  ជាអសុីមតូតឈរៃន្រក 

 ម្យោ៉ងេទៀ 1f (x) x 2
x 1

= + +
+

 េហយ 
x

1lim 0
x 1→∞

=
+

 

 ដូចេនះបនា �ត់មានសមីកy x 2= +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន្រ 

 -តរងអេថរ 

x  −∞          2−            1−                 0               +∞  

f '(x)     

f (x)   

 

 

      

·សំណង់ រក 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនិងអ(x'ox) : 

 

  

  

 



េដរេីវៃនអនគុមន៍ 
 
 

 
Prepared by LIM PHALKUN Page 50 
 

y 0=  សមមលូ 
2x 3x 3 0

x 1
+ +

=
+

  ឬ 2x 3x 3 0+ + =  

9 12 0∆ = − <  សមកីរគា�ន  ។ 

េនាះ្រកបៃណអនុគមន៍មិនកត់អក្ស័អប់សុ 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនិងអ(y 'oy) : 

x 0=  េនាះ 3y 3
1

= =   ។ 

-ផ�ិតឆ�ុះ  

អសុីមតូតឈរx 1= −  និងអសុីមតូតេ្រទy x 2= +  កត់គា�្រត  

ចំណុច  I( 1,1)−   ។ 

េដយf (2a x) f (x) f ( 2 x) f (x)− + = − − +  

                                
1 1x x 2

1 x x 1
2 2b

= − + + + +
− − +

= =
 

ដូចេនះ I( 1,1)−  ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រក 
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ឧទហរណ ៤ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ
2x 5x 4f (x)

2x
− + −

=  

សិក្សោអេថរភាព និង សង់្(c) តងអនុគមន៍f ក�ុងត្រម�(o, i , j)
→ →

 

·ែដនកណំត់  *D IR=  

·សរេសរជារងកណូន  

2x 5x 4 x 5 2f (x)
2x 2 2 x

− + −
= = − + −  

0 1

1

x

y
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·ទិសេដអេថរភ 

 -េដរេីវ   

   
2

2 2 2
x 5 2 1 2 x 4 ( x 2)(x 2)f '(x)
2 2 x 2 x x x

' − + − + + = − + − = − + = = 
 

   

  f '(x) 0=  េគបាន 1 2x 2 , x 2= = −   ។ 

 -បរមាៃនf     

 ចំេពះx 2=  អនុគមនម៍ានតៃម�អតិបរមាេធៀ 1f (2)
2

=   ។ 

 ចំេពះx 2= −  អនុគមនម៍ានតៃម�អប្បបរមាេធ 9f ( 2)
2

− =   ។ 

 -គណនាលីមីត 

  
x x

x 5 2lim f (x) lim ( )
2 2 x→+∞ →+∞

= − + − = −∞    

 
x x

x 5 2lim f (x) lim ( )
2 2 x→−∞ →−∞

= − + − = +∞    

 
x 0 x 0

x 5 2lim f (x) lim ( )
2 2 x→ →− −

= − + − = +∞    
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x 0 x 0

x 5 2lim f (x) lim ( )
2 2 x→ →+ +

= − + − = −∞    

 -អសុីមតូ 

  េដយ
x 0 x

x 5 2lim f (x) lim( )
2 2 x→ →

= − + − = ∞  េនាះបនា�ត់សមីក  

  x 0=  ជាអសុីមតូតឈរៃន្រក 

 ម្យោ៉ងេទៀ x 5 2f (x)
2 2 x

= − + −  េហយ 
x

2lim( ) 0
x→∞

− =  

 ដូចេនះបនា �ត់មានសមីក x 5y
2 2

= − +  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន្រ 

 -តរងអេថរ 

x  −∞          2−               0                2                +∞  

f '(x)     

f (x)  +∞  
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·សំណង់ រក 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនិងអ(x'ox) : 

y 0=  សមមលូ 
2x 5x 4 0

2x
− + −

=   ឬ 2x 5x 4 0− + − =  

a b c 0+ + =  សមកីមាឬស 1 2x 1 , x 4= =   ។ 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនិងអ(y 'oy) : 

x 0=  េនាះ 3y 3
1

= =   ។ 

-ផ�ិតឆ�ុះ  

អសុីមតូតឈរx 0=  និងអសុីមតូតេ្រទ
x 5y
2 2

= − +  កត់គា�្រត  

ចំណុច   5I(0, )
2

  ។ 

េដយf (2a x) f (x) f ( x) f (x)− + = − +  

                                
x 5 2 x 5 2
2 2 x 2 2 x
5 2b

= + + − + −

= =
 

ដូចេនះ 5I(0 , )
2

 ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រក 
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លហំត់អនុវត�ន 

សិក្សោអេថរភាព សង់ រកបៃនអនុគមន៍ខងេ្រ 

១/ 
2x 5x 7y

x 2
− +

=
−

 ២/ 
2x x 1y

2x
− +

=  

៣/ 
2x 2x 3y

x 1
+ −

=
+

 ៤/ 4y x 2
x

= + +  

៥/ 1y x 2
x 1

= − +
−

 ៦/ 4y x 3
x 1

= − + +
+

 

0 1

1

x

y
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ខ/សកិ្សោអនុគមន
2

2
ax bx cy
px qx r

+ +
=

+ +
 

 ែដល a 0≠   និង p 0≠  ។ 

 ែដនកំណត់ ៖   2D {x / px qx r 0}= + + ≠  

 េដរេីវ 
2

2 2
(aq bp)x 2(ar cp)x (br cq)f '(x)

(px qx r)
− + − + −

=
+ +

 

 -េប f '(x) 0=  គា�នឬសេនាះអនុគមន៍គា�នបរមា   

 -េប f '(x) 0=  មានឬសពីរេផ្សងគា�េ នាះអនុគមន៍មានអតិប 

   និងអប្បបរមាមួយ 

 -េប f '(x) 0=  មានឬសែតមួយេនាះអនុគមន៍មានបរមាែតមួយគ 

 អសុីមតូត  

 -បនា �ត់ ay
p

=  ជាអសុីតមតូតេដកជានិ 

 -ចំនួនអសុីមតូតឈរអ្រស័យនឹងឬសរបស់សមីករភ 

  2px qx r 0+ + =   ែដលមាន 2q 4pr∆ = −   ។ 
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  េប 2q 4pr 0∆ = − <  គា�នអសុីមតូតឈរ និង ្រកប មាន 

 េប 2q 4pr 0∆ = − =  មានអសុីមតូតឈ qx
2p

= − និង ្រក 

   មានពីរែមកដច់ពីគា  

 េប 2q 4pr 0∆ = − >  មានអសុីមតូតឈរពី
qx

2p
− ± ∆

=  

និង ្រកបមានបីែមកដច់ព  

 -្រកបមានរងទេទដូចរូបខង 

 1/ករណី 2q 4pr 0∆ = − <   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0 1

1

x

y
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2/ករណី 2q 4pr 0∆ = − =   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0 1

1

x

y

0 1

1

x

y
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3/ករណី 2q 4pr 0∆ = − >   

 

 

២-អនុគមន៍អសនិទ 

 1/សកិ្សោអនុគមនy ax b= +  

 2/សកិ្សោអនុគមន 2y ax bx c= + +  

៣-អនុគមន៍អចិស្ ប៉ូណង់ែស្ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

0 1

1

x

y

0 1

1

x

y
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ឧទហរណ ១ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ
2

2
x 2x 3f (x)
x 2x 2

− −
=

− +
 

សិក្សោអេថរភាពនិងសង់្រf ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ (o, i , j )
→ →

។ 

·ែដនកណំត់  

េគមាន 2 2x 2x 2 (x 1) 1 0 x IR− + = − + > ∀ ∈  

ដូចេនះ D IR=   ។ 

·សរេសរជារងកណូន  

2

2 2
x 2x 3 5f (x) 1
x 2x 2 x 2x 2

− −
= = −

− + − +
 

·ទិសេដអេថរភ 

-េដរេីវ 2 2 2
5 5(2x 2)f '(x) (1 )'

x 2x 2 (x 2x 2)
−

= − =
− + − +

 

         f '(x) 0=  េគបាន 2 2
5(2x 2) 0

(x 2x 2)
−

=
− +

 េនាះx 1=  

ចំេពះx 1=  នាំឲ្f (1) 1 5 4= − = −  ។ 

អនុគមនម៍ានអប្បបរមាេធៀបេស�ន 4−  ្រតង់ x 1=   ។ 
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-គណនាលីមីត  

 2x x

5lim f (x) lim (1 ) 1
x 2x 2→±∞ →±∞

= − =
− +

 

-អសុីមតូត   េដ
x
lim f (x) 1
→∞

=  េនាះបនា�ត y 1=  ជាអសុីមតូតេ 

ៃន្រកប 

-តរងអេថរ 

  

  

 

 

 

·សំណង់ រកប 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អបy 0=  េនា 2x 2x 3 0− − =  

េគទញឬស 1 2x 1 , x 3= − =   ។ 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អរx 0=  េនា 3y
2

= −  

 

   x  −∞                        1                       +∞  

f '(x)    

 

f (x)  
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ឧទហរណ ២ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ
2

2
x 6xf (x)

2(x 2x 2)
+

=
− +

 

សិក្សោអេថរភាពនិងសង់្រf ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ (o, i , j )
→ →

។ 

·ែដនកណំត់  

េគមាន 2 2x 2x 2 (x 1) 1 0 x IR− + = − + > ∀ ∈  

ដូចេនះ D IR=   ។ 

·ទិសេដអេថរភ 

0 1

1

x

y
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-េដរេីវ 
2 2

2 2
(2x 6)(x 2x 2) (2x 2)(x 6x)f '(x)

2(x 2x 2)
+ − + − − +

=
− +

 

        
2

2 2
8x 4x 12f '(x)

2(x 2x 2)
− + +

=
− +

     ។   

 េប f '(x) 0=  េគបាន
2

2 2
8x 4x 12 0

2(x 2x 2)
− + +

=
− +

  

 េនាះ 28x 4x 12 0− + + =  នាំឲ្ 1 2
3x 1 , x
2

= − =  

ចំេពះx 1= −  នាំឲ្ 5 1f ( 1)
10 2
−

− = = −  ។ 

ចំេពះ 3x
2

=  នាំឲ្ 3 9f ( )
2 2

=  

អនុគមនម៍ានអប្បបរមាេធៀបេស�ន
1
2

−  ្រតង់ x 1= −   

និង មានអតិបរមាេធៀបេស�នឹ
9
2
្រតង់ 3x

2
=  ។ 

-គណនាលីមីត  

 
2

2x x

x 6x 1lim f (x) lim
22(x 2x 2)→±∞ →±∞

+
= =

− +  
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-អសុីមតូត   

េដយ
x

1lim f (x)
2→∞

=  េនាះបនា�ត  1y
2

=  ជាអសុីមតូតេដកៃន្រក 

-តរងអេថរ 

  

  

 

 

 

·សំណង់ រកប 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អបy 0=  េនា 2x 2x 3 0− − =  

េគទញឬស 1 2x 1 , x 3= − =   ។ 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អរx 0=  េនា 3y
2

= −  

 

 

 

 

   x  −∞             1−                        3
2

                  +∞  

f '(x)     

 

f (x)  
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ឧទហរណ ៣ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ
2

2
x 4xf (x)

x 4x 3
−

=
− +

 

សិក្សោអេថរភាពនិងសង់្រf ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ (o, i , j )
→ →

។ 

·ែដនកណំត់  

េគមាន 2x 4x 3 (x 1)(x 3)− + = − −  

ដូចេនះ D IR { 1 , 3 }= −   ។ 

·ទិសេដអេថរភ 

-េដរេីវ 
2 2

2 2
(2x 6)(x 2x 2) (2x 2)(x 6x)f '(x)

2(x 2x 2)
+ − + − − +

=
− +

 

0 1

1

x

y

y = 1/2
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        2 2 2 2
3x 6 3(x 2)f '(x)

(x 4x 3) (x 4x 3)
− −

= =
− + − +

     ។   

 េប f '(x) 0=  េគបាន 2 2
3(x 2) 0

(x 4x 3)
−

=
− +

 នាំឲ្x 2=  ។ 

ចំេពះx 2=  នាំឲ្f (2) 4=  ។ 

អនុគមនម៍ានអប្បបរមាេធៀបេស�ន4 ្រតង់ x 2=  ។ 

-គណនាលីមីត  

 
2

x 1 x 1

x 4xlim f (x) lim
(x 1)(x 3)→ →− −

−
= = −∞

− −  

2

x 1 x 1

x 4xlim f (x) lim
(x 1)(x 3)→ →+ +

−
= = +∞

− −  

2

x 3 x 3

x 4xlim f (x) lim
(x 1)(x 3)→ →− −

−
= = +∞

− −  

2

x 3 x 3

x 4xlim f (x) lim
(x 1)(x 3)→ →+ +

−
= = −∞

− −  

2 2

2x x x

x 4x xlim f (x) lim lim 1
(x 1)(x 3) x→±∞ →±∞ →±∞

−
= = =

− −  
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-អសុីមតូត   

េដយ
x 1
lim f (x)
→

= ∞  និង  
x 3
lim f (x)
→

= ∞ េនាះបនា�ត x 1=  និង x 3=  

ជាអសុីមតូតឈរៃន្រកប ។ េ
x
lim f (x) 1
→∞

=   េនាះបនា� y 1=  

ជាអសុីមតូតេដកៃន្រក 

-តរងអេថរ 

  

·សំណង់ រក ៖ 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អបy 0=  េនា 2x 4x 0− =  

េគទញឬស 1 2x 0 , x 4= =   ។ 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អរx 0=  េនាy 0=  

 

   x  −∞                1               2             3             +∞  

f '(x)      

 

f (x)  
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ឧទហរណ ៤ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ
2

2
2x 6x 4f (x)
x 2x 3

+ −
=

+ −
 

សិក្សោអេថរភាពនិងសង់្រf ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ (o, i , j )
→ →

។ 

·ែដនកណំត់  

េគមាន 2x 2x 3 (x 1)(x 3)+ − = − +  

ដូចេនះ D IR { 3 , 1 }= − −   ។ 

 

0 1

1

x

y
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·ទិសេដអេថរភ 

-េដរេីវ 
2 2

2 2
(4x 6)(x 2x 3) (2x 2)(2x 6x 4)f '(x)

(x 2x 3)
+ + − − + + −

=
+ −

 

        
2 2

2 2 2 2
2x 4x 10 2[(x 1) 4]f '(x)

(x 2x 3) (x 2x 3)
− − − + +

= = −
+ − + −

     ។   

 េដយ 2(x 1) 4 0+ + >   េនាះf '(x) 0 x D< ∀ ∈  

េនាះf  ជាអនុគមន៍ចុះេលែដនក ណត់  

-គណនាលីមីត  

 
2

x 1 x 1

2x 6x 4lim f (x) lim
(x 1)(x 3)→ →− −

+ −
= = −∞

− +  

2

x 1 x 1

2x 6x 4lim f (x) lim
(x 1)(x 3)→ →+ +

+ −
= = +∞

− +  

2

x 3 x 3

2x 6x 4lim f (x) lim
(x 1)(x 3)→− →− −

+ −
= = −∞

− +  

2

x 3 x 3

2x 6x 4lim f (x) lim
(x 1)(x 3)→− →−+ +

+ −
= = +∞

− +  

2 2

2x x x

2x 6x 4 2xlim f (x) lim lim 2
(x 1)(x 3) x→±∞ →±∞ →±∞

+ −
= = =

− +  
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-អសុីមតូត   

េដយ
x 1
lim f (x)
→

= ∞និង
x 3
lim f (x)
→−

= ∞ េនាះបនា�ត x 1=  និង x 3= −  

ជាអសុីមតូតឈរៃន្រកប ។ េ
x
lim f (x) 2
→∞

=   េនាះបនា� y 2=  

ជាអសុីមតូតេដកៃន្រក 

-តរងអេថរ 

  

·សំណង់ រកប 

-ចំណុច ្រសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អ y 0= េនា 22x 6x 4 0+ − =  

េគទញឬស 1 2
3 17 3 17x , x

2 2
− − − +

= =   ។ 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អរx 0=  េនា 4y
3

=  

   x  −∞                3−                       1                 +∞  

f '(x)     

 

f (x)  
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ឧទហរណ ៥ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ
2

2
2x x 7f (x)
x x 2

− −
=

− −
 

សិក្សោអេថរភាពនិងសង់្រf ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ (o, i , j )
→ →

។ 

·ែដនកណំត់  

េគមាន 2x x 2 (x 1)(x 2)− − = + −  

ដូចេនះ D IR { 1 , 2 }= − −   ។ 

0 1

1

x

y
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·ទិសេដអេថរភ 

-េដរេីវ 
2 2

2 2
(4x 1)(x x 2) (2x 1)(2x x 7)f '(x)

(x 2x 3)
− − − − − − −

=
+ −

 

        
2

2 2
x 6x 5f '(x)

(x x 2)
− + −

=
− −

     ។   

 េប f '(x) 0=  េគបាន
2

2 2
x 6x 5 0

(x x 2)
− + −

=
− −

  

 េនាះ 2x 6x 5 0− + − =  នាំឲ្ 1 2x 1 , x 5= =  

ចំេពះx 1=  នាំឲ្f (1) 3=  េហយ x 3=  នាំឲ្ 2f (3)
3

=  

អនុគមនម៍ានអប្បបរមាេធៀបេស�ន3  ្រតង់ x 1=   

និង មានអតិបរមាេធៀបេស�នឹ
2
3
្រតង់ x 3=  ។ 

-គណនាលីមីត  

 
2

x 1 x 1

2x x 7lim f (x) lim
(x 1)(x 2)→− →−− −

− −
= = −∞

+ −  

 
2

x 1 x 1

2x x 7lim f (x) lim
(x 1)(x 2)→− →−+ +

− −
= = +∞

+ −
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2

x 2 x 2

2x x 7lim f (x) lim
(x 1)(x 2)→ →− −

− −
= = +∞

+ −
 

 
2

x 2 x 2

2x x 7lim f (x) lim
(x 1)(x 2)→ →+ +

− −
= = +∞

+ −
 

 
2

x x

2x x 7lim f (x) lim 2
(x 1)(x 2)→± →±∞

− −
= =

+ −  

-អសុីមតូត   

េដយ
x 1
lim f (x)
→−

= ∞និង
x 2
lim f (x)
→

= ∞ េនាះបនា�ត x 1= −  និង x 2=  

ជាអសុីមតូតឈរៃន្រកប ។ េ
x
lim f (x) 2
→∞

=   េនាះបនា� y 2=  

ជាអសុីមតូតេដកៃន្រក 

-តរងអេថរ 

  

   x  −∞        1−             1           2             5          +∞  

f '(x)      

 

f (x)  
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·សំណង់ រកប 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អy 0= េនា 22x x 7 0− − =  

េគទញឬស 1 2
1 57 1 57x , x

4 4
− +

= =   ។ 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អរx 0=  េនាះ 7y
2

=   ។ 
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ឧទហរណ ៦ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ
2

2
x 2x 7f (x)
x 2x 1

+ −
=

− +
 

សិក្សោអេថរភាពនិងសង់្រf ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ (o, i , j )
→ →

។ 

·ែដនកណំត់  

េគមាន 2 2x 2x 1 (x 1)− + = −  

ដូចេនះ D IR { 1 }= −   ។ 

·ទិសេដអេថរភ 

-េដរេីវ 
2 2

4
(2x 2)(x 1) 2(x 1)(x 2x 7)f '(x)

(x 1)
+ − − − + −

=
−

 

        3
4x 12f '(x)

(x 1)
− +

=
−

     ។   

 េប f '(x) 0=  េគបាន 3
4x 12 0

(x 1)
− +

=
−

 េនាះx 3=  ។ 

ចំេពះx 3=  នាំឲ្f (3) 2=  ។ 

អនុគមនម៍ានអតិបរមាេធៀបេស�នឹ2្រតង់ x 3=  ។ 
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-គណនាលីមីត  

 
2

2
x 1 x 1

x 2x 7lim f (x) lim
(x 1)→ →− −

+ −
= = −∞

−  

2

2
x 1 x 1

x 2x 7lim f (x) lim
(x 1)→ →+ +

+ −
= = −∞

−  

2

2x x

x 2x 7lim f (x) lim 1
(x 1)→±∞ →±∞

+ −
= =

−  

-អសុីមតូត   

េដយ
x 1
lim f (x)
→

= −∞  េនាះបនា�ត x 1=  ជាអសុីមតូតឈរៃន្រក

េហយ 
x
lim f (x) 1
→∞

=   េនាះបនា� y 1= ជាអសុីមតូតេដកៃន្រក 

-តរងអេថរ 

  

 

 

 

 

 

   x  −∞               1                  3              +∞  

f '(x)     

 

f (x)  
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·សំណង់ រកប 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អy 0= េនា 2x 2x 7 0+ − =  

េគទញឬស 1 2x 1 2 2 , x 1 2 2= − − = − +   ។ 

-ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនឹងអក្ស័អរx 0=  េនាះy 7= −   ។ 
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៣-សកិ្សោអនុគមន៍អសនិ 

 ក/សកិ្សោអនុគមនy ax b , a 0= + ≠   

  ែដនកំណត់ ៖  D {x / ax b 0 }= + ≥  

  េដរេីវ af '(x)
2 ax b

=
+

 

 -េប a 0>  េនាះf '(x) 0>  េនាះf ជាអនុគមន៍េកនដច់ខ 

 -េប a 0<  េនាះf '(x) 0<  េនាះf ជាអនុគមន៍ចុះដច់ខ 

  ្រកបមានរបដូចខងេ្ 
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0 1

1
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y
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ឧទហរណ ១ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយf (x) 2x 6= +  

សិក្សោអេថរភាពនិងសង់្រf ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ (o, i , j )
→ →

។ 

·ែដនកណំត់  D [ 3 , )= − + ∞   ។ 

·ទិសេដអេថរភ 

-េដរេីវ (2x 6)' 1f '(x) 0 x D
2 2x 6 2x 6

+
= = > ∀ ∈

+ +  

េគបានf  ជាអនុគមន៍េកនជានិច�េលែដនកំណត់របស់វ 

-រកលីមតី 
x x
lim f (x) lim 2x 6
→+∞ →+∞

= + = +∞  

-តរងអេថរភ 

    
x

 

3−
                                                   

+∞
 

 
f '(x)

 

 

 

 
f (x)
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·សំណង់ រក 

-កូអរេដេនច ណ ុច្របសព�រវង្រកបនិង(ox) គឺ y 0=  

េគបាន 2x 6 0+ =   េនាះx 3= −   ។ 

-កូអរេដេនច ណ ុច្របសព�រវង្រកបនិង(oy)  គឺ x 0=  

េគបានy 6=   ។ 

ដូចេនះ្រកបកត់អក្ស័អប់សុីស្រតង់ ( 3 ,0)−   និងអក្ស័អរេដ 

្រតង់ ចំ ណ ុច(0 , 6)  ។
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ឧទហរណ ២ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយf (x) 2x 4= − +  

សិក្សោអេថរភាពនិងសង់្រf ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ (o, i , j )
→ →

។ 

·ែដនកំណត់  D ( , 2]= −∞   ។ 

·ទិសេដអេថរភ 

-េដរេីវ ( 2x 4)' 1f '(x) 0 x D
2 2x 4 2x 4
− +

= = − < ∀ ∈
− + − +  

េគបានf  ជាអនុគមន៍ចុះជានិច�េលែដនកំណត់របស់វ 

-រកលីមតី 
x x
lim f (x) lim 2x 4
→−∞ →−∞

= − + = +∞  

-តរងអេថរភ 

    
x

 
−∞

                                                   
2

 

 
f '(x)

 

 

 

 
f (x)
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·សំណង់ រក 

-កូអរេដេនច ណ ុច្របសព�រវង្រកបនិង(ox) គឺ y 0=  

េគបាន 2x 4 0− + =   េនាះx 2=   ។ 

-កូអរេដេនច ណ ុច្របសព�រវង្រកបនិង(oy)  គឺ x 0=  

េគបានy 2=   ។ 

ដូចេនះ្រកបកត់អក្ស័អប់សុីស្រតង់ (2 ,0)   និងអក្ស័អរេដ 

្រតង់ ចំ ណ ុច(0 , 2)   ។ 
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ខ/សកិ្សោអនុគមន 2y ax bx c= + +  

 ែដល a 0≠   និង  2b 4ac∆ = −  ។ 

 ែដនកំណត់ ៖   2D {x / ax bx c 0}= + + ≥  

 េដរេីវ 
2

2ax bf '(x)
2 ax bx c

+
=

+ +
 

 អសុីមតូត  

 -េប a 0<  េនាះ្រកបគា�នអសុីម  

 -េប a 0>  េនាះ្រកបមានអសុីមតូត 

     2 bf (x) ax bx c a | x | (x)
2a

= + + = + +ε  

 ែដល 
x
lim (x) 0
→∞

ε =  

កលណx → −∞  េនាះ្រកបមានអសុីមតូ
by a(x )
2a

= +  

កលណx → −∞  េនាះ្រកបមានអសុីមតូ
by a(x )
2a

= − +  
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 ្រកបមានរបដូចខងេ្ 

-ករណីទី១ a 0 , 0> ∆ >   

 

 

 

 

 

 

 

-ករណីទី២ a 0 , 0< ∆ >   
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-ករណីទី៣ a 0 , 0> ∆ <   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ឧទហរណ ១ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ 2f (x) x 4x 13= − +  

សិក្សោអេថរភាពនិងសង់្រf ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ (o, i , j )
→ →

។ 

·ែដនកំណត់  D IR=   ។ 

·ទិសេដអេថរភ 

-េដរេីវ 
2

2 2

(x 4x 13)' x 2f '(x)
2 x 4x 13 x 4x 13

− + −
= =

− + − +  

f '(x) 0=  នាំឲ្x 2=   ។ 

0 1

1

x

y
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ចំេពះx 2=   នាំឲ្f (2) 4 8 13 3= − + =   ។ 

អនុគមន ៍f  មានអប្បបរមាេស3  ្រតង់ x 2=  ។ 

-រកលីមតី  2

x x
lim f (x) lim x 4x 13
→−∞ →−∞

= − + = +∞   

              2

x x
lim f (x) lim x 4x 13
→+∞ →+∞

= − + = +∞  

-សមកីរអសុីមត 

 េគមាន 2 2f (x) x 4x 13 (x 2) 9 | x 2 | (x)= − + = − + = − +ε  

េដយ
x
lim (x) 0
→−∞

ε =  និង
x
lim (x) 0
→+∞

ε =    េនាះបនា�ត y (x 2)= − −  

និង y x 2= −  ជាសមីករអសុីមតូតេ្រទតៃន្ 

-តរងអេថរភ 

    
x

 
−∞

                       
2

 

 
f '(x)

 

  

 

 
f (x)
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·សំណង់ រក 

-កូអរេដេនច ណ ុច្របសព�រវង្រកបនិង(ox) គឺ y 0=  

េគបាន 2x 4x 13 0− + =   េនាះ 2x 4x 13 0− + =    

' 4 13 9 0∆ = − = − <   េនាះសមីករគា�នឬ  

- ចំណុច ្របសព�រវង្រកបនិងអ(oy)  គឺ x 0= េនា y 13=    

-អក្ស័ឆ�ុះ   បនា�ត x 2=   េ្រពf (2a x) f (x)− =  

ឬ 2 2f (4 x) (4 x) 4(4 x) 13 x 4x 13 f (x)− = − − − + = − + =  
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ឧទហរណ ២ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ 2f (x) x 6x 5= − +  

សិក្សោអេថរភាពនិងសង់្រf ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ (o, i , j )
→ →

។ 

·ែដនកំណត់  D ( ,1] [5, )= −∞ ∪ +∞   ។ 

·ទិសេដអេថរភ 

-េដរេីវ 
2

2 2

(x 6x 5)' x 3f '(x)
2 x 6x 5 x 6x 5

− + −
= =

− + − +  

្រគបx ( ,1]∈ −∞  េគបានf '(x) 0≤  និ x (5 , ]∈ + ∞  េគបាf '(x) 0>  

ដូចេនះអនុគមន ៍f  ចុះេលចេនា� x ( ,1]∈ −∞ និងេកនេលx (5 , ]∈ + ∞  

-រកលីមតី  2

x x
lim f (x) lim x 6x 5
→−∞ →−∞

= − + = +∞   

              2

x x
lim f (x) lim x 6x 5
→+∞ →+∞

= − + = +∞  

-សមកីរអសុីមត 

 េគមាន 2 2f (x) x 6x 5 (x 3) 4 | x 3 | (x)= − + = − − = − +ε  

េដយ
x
lim (x) 0
→−∞

ε =  និង
x
lim (x) 0
→+∞

ε =    េនាះបនា�ត y (x 3)= − −  

និង y x 3= −  ជាសមីករអសុីមតូតេ្រទតៃន្ 
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-តរងអេថរភ 

    
x

 

−∞
            

1
                 

5
   

 
f '(x)

 

   

 

 
f (x)

 

   

 

·សំណង់ រក 
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ឧទហរណ ៣ េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ 2f (x) x 2x 8= − − +  

សិក្សោអេថរភាពនិងសង់្រf ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ (o, i , j )
→ →

។ 

·ែដនកំណត់   [ ]D 4 , 2= −   ។ 

·ទិសេដអេថរភ 

-េដរេីវ 
2

2 2

( x 2x 8)' x 1f '(x)
2 x 2x 8 x 2x 8

− − + − −
= =

− − + − − +  

f '(x) 0=   េគបាន
2

x 1 0
x 2x 8

− −
=

− − +
  នាំឲ្x 1= −   ។ 

អនុគមនម៍ានអតិបរមាេធៀប្រតx 1= −  គឺ f ( 1) 3− =  

-តរងអេថរភ 

    
x

 
4−
                       

1−
   

 
f '(x)

 

  

 

 
f (x)
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·សំណង់ រក 

េគមាន 2 2y x 2x 8 9 (x 1)= − − + = − +  

សមមលូ 
2 2(x 1) y 9

y 0
 + + =


≥
 

ដូចេនះ្រកបគឺជាកន�ះរង�ង់ែដលមានផI( 1,0)−  និងកំR 3=  ។ 
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លហំត់អនុវត�ន 

១-ចូរសិក្សោអេថរភាព និង សង់្រកបតងអនុគមន៍ ៖ 

 ក/ y x=  ខ/ y 2x 4= +  

 គ/ y 4 x= −  ឃ/ xy 1
2

= − +  

 ង/ 2y x 4= +  ច/ 2y x 4x= −  

 ឆ/ 2y x 2x 10= − +  ជ/ 2y x 4x 3= − +  

 ឈ/ 2y x 4x 5= − −  ញ/ 2y 3 2x x= + −  

២-េគឲ្យអនុគមន៍f  កំណត់េដយ 2f (x) ax bx c= + +  

    ក/កំណត់េលខេមគុណ a ,b ,c  េដម្បី ឲ្យ្រ(c) តងf  មា 

 អប្បបរមាេស�3   ្រតង់ x 2=  និងកត់តមចំណុ A(0 , 13)។ 

 ខ/ចំេពះតៃម�a ,b ,c  ែដលបានរកេឃញខងេលចូរសិក្សោអេ 

 និងគូស្រក(c) ក�ុងត្រម�យអរតូណរមា៉ល (o, i , j )
→ →

  ។ 
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៣-អនុគមន៍អចិស្ ប៉ូណង់ែស្ 

 រលឹំករបូមន�លីមីត ៖ 

 1/ x

x
lim e
→+∞

= +∞  3/ 
x

nx

elim ,n 0
x→+∞

= +∞ >  

 2/ x

x
lim e 0−

→+∞
=  4/ 

n

xx

xlim 0 , n 0
e→+∞

= >  

 រលឹំករបូមន�េដរ�េវ  ៖ 

 1/  េប xy e=   េនាះ  xy ' e=   

 2/  េប u(x)y e=   េនាះ  u(x)y ' u '(x)e=  

ឧទហរណ ១ 

េគឱ្យអនុគមន៍ xf (x) (x 2)e−= +  

ក-ចូរសិក្សោទិសេដអេថរភាព និងសង់ (c) តងអនុគមន៍េនះ  

ខ-ចូរគណនា្រកឡាៃS( )λ ខណ�័ េដយ្រក (c)  និងអក្ស័អប់សុ 

ក�ុងចេនា�ះ [ 2 , ]− λ  រចួទញរកលីមីត lim S( )λ
λ→+∞

 ។ 
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ដំេណាះ្រ 

ក-សិក្សោទិសេដអេថរភាព និងសង់ (c)  

េគមាន xf (x) (x 2)e−= +     មានែដនកំនត់ D IR=  

.ទិសេដអេថរភា 

x xf '(x) (x 2)'e (e )'(x 2)− −= + + +  

x x xf '(x) e e (x 2) ( x 1)e− − −= − + = − −  

េប f '(x) 0=  សមមលូ  x( x 1)e 0−− − =  នាំឱ្x 1= − ។ 

ចំេពះx 1= −  អនុគមនម៍ានតៃម�អតិបរម f ( 1) e− = ។ 

លីមតី និង អសុីមតូ  ៖  

xlim f (x) lim (x 2)e
x x

−= + = −∞
→−∞ →−∞

  

(  េ្រពះ xlim (x 2) , lim e
x x

−+ = −∞ = +∞
→−∞ →−∞

) 

xlim f (x) lim (x 2)e 0
x x

−= + =
→+∞ →+∞

      ( េ្រពះ xlim e 0
x

− =
→+∞

 )  

នាំឱ្យបនា� y 0= ជាអសុីមតូតេដកៃន្រ (c)  ។ 
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តរងអេថរ 

  x  − ∞                    1−                    + ∞  

  y '   

 y  

 

 

 

សង់ រក x(c) : y (x 2)e−= +  

.ចំនុច្របសព�រវង្រកបជាមួយួអក្ស័កូ  ៖  

េប  y 0=  សមមលូ  x(x 2)e 0−+ = នាំឱ្x 2= −   

 ចំេពះx 0= នាំឱ្យy f (0) 2= =   ។ 
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ខ-គណនា្រកឡាៃS( )λ  

េយងបាន xS( ) (x 2)e .dx

2

λ
−λ = +

−
∫  

តង 
u x 2

xdv e .dx

= +
 −=

  នាំឱ្យ
du dx

xv e

=
 −= −

 

េគបាន x xS( ) [ (x 2) e ] e .dx2
2

λ
− λ −λ = − + +−

−
∫  

                

x( 2)e e
2

2( 2)e e e
2( 3)e e

λ−λ − = − λ + + −  −
−λ −λ= − λ + − +
−λ= − λ + +

 

ដូចេនះ   2S( ) e ( 3)e−λλ = − λ +  ។ 

េហយ 2 2lim S( ) lim e ( 3)e e−λ λ = − λ + =  λ→+∞ λ→+∞
  ។ 

ដូចេនះ   2lim S( ) eλ =
λ→+∞
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ឧទហរណ ២ 

េគឱ្យអនុគមន៍ xf (x) 1 (x 1)e= + −   

ក-គណនាលីមីតx
lim f (x)
→−∞

 និង x
lim f (x)
→+∞

រចួប�� កស់មកី 

អសុីមតូតៃន្រក(c) តងអនុគមន៍y f (x)=  ។ 

ខ-គណនាេដរីេវ f '(x)  រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគមf (x)  ។ 

គ-រកសមកីរបនា�ត (T) បះ៉នឹងែខ្សេក(c) ្រតង់ ចំនុចx 1=  ។  

សង់ រប (c) និងបនា �ត់(T) ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់  (o, i , j )
→ →

ែតមយួ  

ឃ-រក្រកឡាៃផ�ខណ�័េដ  (c)  និងអក្ស័អប់សុីសក�ុងចេនា [ ]0, 1 ។  

ដំេណាះ្រ 

ក-គណនាលីមីតx
lim f (x)
→−∞

 និង x
lim f (x)
→+∞

 

េយងបាន x
x x

lim f (x) lim 1 (x 1)e 1
→−∞ →−∞

 = + − =     

 េ្រព x
x

lim (x 1)e 0
→−∞

− =  ។ 

និង 
x

x x
lim f (x) lim 1 (x 1)e
→+∞ →+∞

 = + − = +∞     
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េ្រព x
x

lim (x 1)e
→+∞

− = +∞  ។ 

េដយ
x

lim f (x) 1
→−∞

=  នាំឱ្យបនា� y 1=  ជាអសុីមតូតេដកៃន្រ 

ខ-គណនាេដរីេវ f '(x)  រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគមf (x)   

េយងមាន xf (x) 1 (x 1)e= + −  កំនត់េល  D IR=  

េយងបាន x x xf '(x) (x 1)'e (e )'(x 1) xe= − + − =  ។ 

េប   xf '(x) xe 0= =  េនាះ x 0=    ។ 

ចំេពះx 0=  អនុគមនម៍ានតៃម�អប្បរ f (0) 0=  ។ 

តរងអេថរ 

  x  − ∞                       0                   + ∞  

  y '   

 y  
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គ-រកសមកីរបនា�ត (T) បះ៉នឹងែខ្សេក(c)  

េប x 1=  េគបាន y f (1) 1= =  នាំឱ្យA(1,1 ) ជាចំនុចប៉ះ  

តមរូបមន�  A A A(T): y y f '(x ) (x x )− = −  

េដយ Af '(x 1) e= =  

េគបាន(T) : y 1 e (x 1)− = −  

ដូចេនះ   (T) : y ex e 1= − +   ។ សង់ រក(c)  និងបនា �ត់(T)  ៖  

 

 

2 3-1-2-3-4-5

2

3

4

-1

-2

0 1

1

x

y

A ( 1 , 1 )
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ឃ-គណនា្រកឡា 

េយងបាន 
1 1 1 1

x x x

0 0 0 0
S 1 (x 1)e .dx dx (x 1)e .dx 1 (x 1)e .dx = + − = + − = + −  ∫ ∫ ∫ ∫  

តង  x
u x 1

dv e dx

= −


=
  នាំឱ្យ x

du dx

v e

=


=
 

11 1x x x
0 0

0
S 1 (x 1)e e .dx 2 e

3 e 3 2.718 0.282

   = + − − = −      

= − = − =

∫  

ដូចេនះ   S 0.282=  ( ឯកតៃផ�្រក) ។ 
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ឧទហរណ ៣ 

េគឱ្យអនុគមន៍
xef (x)
x

=  

ក-ចូរសិក្សោទិសេដអេថរភាពៃនអនុគf (x)  និង សង់ រក (c)  

តងអនុគមន៍y f (x)=  ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់  (o, i , j )
→ →

មយួ ។ 

ខ-េដយេ្រប្រ(c) ចូរសិក្សោអត�ិភាព និង ស��ៃនឬសរ 

សមកី  xe k x 0− =   ែដល k  ជាបា៉រ៉ែម៉្   

ដំេណាះ្រ 

ក-សិក្សោទិសេដអេថរភាព និងសង់(c)  

េគមាន
xef (x)
x

=      ែដនកំនត់  D IR { 0 }= −  

.ទិសេដអេថរភា 

x x x

2 2
(e )'x (x)'e (x 1)ef '(x)

x x

− −
= =  

េប f '(x) 0=  សមមលូ  x(x 1)e 0− =  នាំឱ្x 1= ។ 

ចំេពះx 1=  អនុគមនម៍ានតៃម�អតិបរមf (1) e 2.7182= = ។ 
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លីមតី និង អសុីមតូ  ៖  

x

x 0 x 0

elim f (x) lim
x→ →

= = −∞
− −

   និង  
x

x 0 x 0

elim f (x) lim
x→ →

= = +∞
+ +

 

x

x x

elim f (x) lim 0
x→−∞ →−∞

= =   និង 
x

x x

elim f (x) lim
x→+∞ →+∞

= = +∞       ។ 

នាំឱ្យបនា� y 0= ជាអសុីមតូតេដកៃន្រ(c)  ។ 

តរងអេថរ 

 

  x  − ∞               0                              + ∞  

  y '    

 y  
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សង់ រក(c)  ៖  

 

 

 

 

ខ-សិក្សោអត�ិភាព និង ស��ៃៃន xe k x 0− =    

សមកីរអចសរសរ
xe k
x

=  ជាសមីករអប់សុីសចំនុចរួម(c)  

និង (d) : y k=   ។ 

តម្រកហ�ិកេយងអចសន�ិដ�នដ   ៖  

-ចំេពះk ( , 0 )∈ − ∞  សមកីរមានឬសែតមយួគត់គឺx 0<  ។ 

-ចំេពះk [0 , e )∈  សមកីរគា�នឬស  

-ចំេពះk e=  សមកីរមានឬឌុបមគឺ   1 2x x 1 0= = >  ។ 

-ចំេពះ k (e , )∈ + ∞  សមកីរមានឬពីរេផ្សងគ  1 20 x x< <  ។ 

 

2 3-1-2-3-4

2

3

4

5

-1

-2

-3

0 1

1

x

y

( C )
(d) :y = k

(d) : y = k

(d) : y = k
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៤-អនុគមន៍េលក រីតេន 

រលឹំករបូមន�លីមីត ៖ 

 1/ 
x
lim ln x
→+∞

= +∞  3/ nx

ln xlim ,n 0
x→+∞

= +∞ >  

 2/ 
x 0
lim ln x
→ +

= −∞  4/ n

x 0
lim x ln x 0 , n 0
→ +

= >  

 រលឹំករបូមន�េដរ�េវ  ៖ 

 1/  េប y ln x=   េនាះ  1y '
x

=   

 2/  េប y ln u(x)=   េនាះ  u'(x)y '
u(x)

=  

ឧទហរណ ១ 

េគឱ្យអនុគមន៍f កំនត់េល   (0, )+ ∞  េដយ f (x) 1 xlnx= +  

ក-ចូរគណនាលីមីត
x 0

lim f (x)
→ +

 និង x
lim f (x)
→+∞

 ។ 

ខ-គណនាេដរីេវ f '(x) រចួសិក្សោស��របស  f '(x)  ។  

គូសតរងអេថរភាពf (x) ។ 
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គ-កំនត់សមកីរបនា�ត (T) បះ៉នឹងែខ្សេក(c)  តងf ្រតង់ ចំនុ 

មានអប់សុីx 1= ។ចូរសង់ ្រក(c)  នងិបនា �ត់(T) ក�ុងតរំយុអរតូនរ

មា៉ល់  (o, i , j )
→ →

ែតមយួ ។ 

ឃ-គណនា្រកឡាៃS( )α ខណ�័ េដយ (c)  និងអក្ស័អប់សុីសក�

ចេនា�ះ [ ], 1 , 0α α >  រចួទញរកលីមីត 
0

lim S( )
α→

α
+ ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក-គណនាលីមីត
x 0

lim f (x)
→ +

 និង x
lim f (x)
→+∞

 

េយងបាន ( )
x 0 x 0

lim f (x) lim 1 xlnx 1
→ →

= + =
+ +

 េ្រពះ
x 0

lim xlnx 0
→

=
+

  

និង x x
lim f (x) lim xlnx
→+∞ →+∞

= = +∞   ។ 

ខ-គណនាេដរីេវ f '(x) រចួសិក្សោស��របស f '(x)   

េយងបាន f '(x) (x)'lnx (lnx)'x lnx 1= + = +  

-េប    lnx 1 0+ > នាំឱ្យ
1x
e

>  េនាះ f '(x) 0>  

-េប   lnx 1 0+ =  នាំឱ្យ 1x
e

=  េនាះ f '(x) 0=  ។ 
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-េប    lnx 1 0+ <  នាំឱ្យ 1x
e

<  េនាះf '(x) 0<  ។ 

គូសតរងអេថរភាពf (x) ៖ 

  x  0                           1
e

                   + ∞  

  y '   

 y  

 

 

 

 

គ-កំនត់សមកីរបនា�ត (T) បះ៉នឹងែខ្សេក(c)  តងf ្រតង់ ចំនុចម 

អប់សុីសx 1=   ៖ 

ចំេពះx 1=  េនាះ y f (1) 1 0 1= = + = នាំឱ្A( 1 , 1) ជាចំនុចប៉ះ  

តមរូបមន�  A A A(T) : y y f '(x ) (x x )− = −  

េដយ  Af '(x 1) 1 ln1 1= = + =  េគបាន(T) : y 1 x 1− = −    

នាំឱ្យ (T) : y x=   ។ 
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សង់ ្រក(c)  និងបនា �ត់(T) ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់  (o, i , j )
→ →

៖ 

 

ឃ-គណនា្រកឡាៃS( )α ខណ�័ េដយ (c)  និងអក្ស័អប់សុីសក�

ចេនា�ះ [ ], 1 , 0α α >  

េយងបាន
1 1 1 1

S( ) (1 xlnx).dx dx xlnx.dx (1 ) xlnx.dx
α α α α

α = + = + = − α +∫ ∫ ∫ ∫   

តង 
u lnx
dv xdx
=

 =
  នាំឱ្យ  2

1du dx
x

xv
2

 =

 =

 

2 3 4-1-2

2

3

4

-1

0 1

1

x

y
(c)

(d) : y = x
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េគបាន 
1 12 2 12x 1 1S( ) 1 lnx xdx 1 ln x

2 2 2 4 α
α α

  α  α = − α +   − = − α − α −     
∫  

                  
2 2 2

21 1 31 ln ln
2 4 4 4 4 2
α α α

= − α − α − + α = − α + − α  

ដូចេនះ  
2 23S( ) ln

4 4 2
α α

α = − α + − α   និង  
0

3lim S( )
4α→

α =
+

។ 
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ជំពូកទី៤ 

លហំត់េ្រជសេរសមានដំេ ណា 

 

លហំត់ទ១ 

េគឱ្យអនុគមន៍f  មានេដរីេវេល ( 2 , )− + ∞  ែដល f (x) x 2= +  

ក. រកតៃម�អមៃន f '(x)  ចំេពះ្រគបx [ 1,2 ]∈ −  

ខ. បង�ញថាចំេពះ្រ x [ 1 , 2 ]∈ −   េគបាន៖ 

   1 5 1 3x x 2 x
4 4 2 2

+ ≤ + ≤ +   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក. រកតៃម�អមៃន f '(x)  ចំេពះ្រគបx [ 1,2 ]∈ −  

េគមានf (x) x 2= +  

េគបាន (x 2)' 1f '(x)
2 x 2 2 x 2

+
= =

+ +
 

េដយ 1 x 2− ≤ ≤   េនាះ1 x 2 4≤ + ≤   ឬ 1 x 2 2≤ + ≤  
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េគទញ1 1 1
4 22 x 2
≤ ≤

+
 

ដូចេនះ  1 1f '(x)
4 2

≤ ≤  ចំេពះ្រគបx [ 1,2 ]∈ −   ។ 

ខ. បង�ញថាចំេពះ្រ x [ 1 , 2 ]∈ −   េគបាន  ◌ 

   1 5 1 3x x 2 x
4 4 2 2

+ ≤ + ≤ +  

តមស្រមាយខងេលេ1 1f '(x)
4 2

≤ ≤  ចំេពះ្រគបx [ 1,2 ]∈ −  

តម្រទឹស�ីបទវិសមភាពកំេណនមានកំណត់អនុវត�ន៍ចំេពះអនុ  f

ក�ុងចេនា�ះ [ 1,2 ]−   េគបា  ៖  

ចំេពះx 1≥ −  េនាះ1 1(x 1) f (x) f ( 1) (x 1)
4 2

+ ≤ − − ≤ +  

ឬ 1 1 1 1x x 2 1 x
4 4 2 2

+ ≤ + − ≤ +  

ដូចេនះ    1 5 1 3x x 2 x
4 4 2 2

+ ≤ + ≤ +   ។ 
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លហំត់ទ២ 

េគឱ្យអនុគមន៍f  មានេដរីេវេល IR  ែដល  2f (x) ln(x 1 x )= + +  

ក. រកតៃម�អមៃន f '(x)  ចំេពះ្រគប 3 4x [ , ]
4 3

∈  ។ 

ខ. បង�ញថាចំេពះ្រ  3 4x [ , ]
4 3

∈    េគបាន  ◌ 

   23x 9 4x 3ln 2 ln(x 1 x ) ln 2
5 20 5 5
− + ≤ + + ≤ − +    

ដំេណាះ្រ 

ក. រកតៃម�អមៃន f '(x)  ចំេពះ្រគប 3 4x [ , ]
4 3

∈  

េគបាន
2

2

(x 1 x )'f '(x)
x 1 x

+ +
=

+ +
 

                  

22

2 2 2

2

2x1
1 x x2 1 x

x 1 x (x 1 x ) 1 x
1

1 x

+
+ ++= =

+ + + + +

=
+

 

ចំេពះ្រគប 3 4x [ , ]
4 3

∈   េគបាន 225 251 x
16 9

≤ + ≤  
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ឬ   25 51 x
4 3
≤ + ≤   នាំឱ្

2

3 1 4
5 51 x
≤ ≤

+
 

ដូចេនះ   3 4f '(x)
5 5
≤ ≤  ចំេពះ្រគប 3 4x [ , ]

4 3
∈   ។ 

ខ. បង�ញថាចំេពះ្រ  3 4x [ , ]
4 3

∈    េគបាន  ◌ 

   23x 9 4x 3ln 2 ln(x 1 x ) ln 2
5 20 5 5
− + ≤ + + ≤ − +    

តមស្រមាយខងេលេគម 3 4f '(x)
5 5
≤ ≤  ចេំពះ្រគប 3 4x [ , ]

4 3
∈    

តម្រទឹស�ីបទវិសមភាពកំេណនមានកំណត់    ៖  

ចំេពះ 3 3 3 3 4 3x : (x ) f (x) f ( ) (x )
4 5 4 4 5 4

≥ − ≤ − ≤ −  

ឬ 23x 9 4x 3ln(x 1 x ) ln 2
5 20 5 5
− ≤ + + − ≤ −  

ដូចេនះ 23x 9 4x 3ln 2 ln(x 1 x ) ln 2
5 20 5 5
− + ≤ + + ≤ − +   ។ 
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លហំត់ទ៣ 

េគមានអនុគមន៍f (x) 3x 1= +  កំនត់េល 
1[ ; )
3

− + ∞  

ក. ចំេពះ្រគប1 x 5≤ ≤ ចូរបង�ញថា  3 3f '(x)
8 4

≤ ≤    ។ 

ខ. េដយេ្របវិសមភាពកំេណនមានកំ  នត់អនុវត�ន៍េទនឹងអនុf   

ចំេពះ្រគប [ ]x 1,5∈   ចូរបង�ញថា  3 13 3 5x 3x 1 x
8 8 4 4

+ ≤ + ≤ +     

ដំេណាះ្រ 

ក. ចំេពះ្រគប1 x 5≤ ≤  បង�ញថា  3 3f '(x)
8 4

≤ ≤     

េគមាន f (x) 3x 1= +  នាំឱ្យ 3f '(x)
2 3x 1

=
+

 

ចំេពះ្រគប [ ]x 1,5∈  េគមាន 1 x 5≤ ≤  ឬ 4 3x 1 16≤ + ≤  

                                     

1 1 1
4 23x 1
3 3 3
8 42 3x 1

≤ ≤
+

≤ ≤
+

  

ដូចេនះ    
3 3f '(x)
8 4

≤ ≤   ចំេពះ្រគប [ ]x 1,5∈   ។ 
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ខ. បង�ញថា  3 13 3 5x 3x 1 x
8 8 4 4

+ ≤ + ≤ +  

ចំេពះ្រគប [ ]x 1,5∈  េគមាន 3 3f '(x)
8 4
≤ ≤  

តម្រទឹស�ីបទវិសមភាពកំេណនមានក   

ចំេពះx 1≥  េគមាន 3 3(x 1) f (x) f (1) (x 1)
8 4

− ≤ − ≤ −  

េដយf (x) 3x 1= +  

េគបាន   3 3 3 3x 3x 1 2 x
8 8 4 4

− ≤ + − ≤ −   

នាំឱ្យ     3 13 3 5x 3x 1 x
8 8 4 4

+ ≤ + ≤ +  ។ 
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លហំត់ទ៤ 

េគឱ្យf ជាអនុគមន៍កំនត់េដ 2 nf (x) (x 1 x )= + +   

ែដល x IR∈  និង n IN∈  ។ 

ក-ចូរគណនាេដរីេវ f '(x)  រចួបង�ញ  ៖ 

 21 x .f '(x) n.f (x)+ =   ។ 

ខ-ចូរ្រសយប ��ក់ទំនាក់ទំ៖ 

2 2(1 x ).f ''(x) x.f '(x) n .f (x)+ + =  ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក-គណនាេដរីេវ f '(x)  

េគមាន  2 nf (x) (x 1 x )= + +  

តមរូបមន�  n n 1(u )' nu'.u −=  

េគបាន  2 2 n 1f '(x) n.(x 1 x )'.(x 1 x ) −= + + + +  
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2
2 n 1

2

2 n 1
2

2
2 n 1

2

2 n
2

(1 x )'f '(x) n. 1 .(x 1 x )
2 1 x

2xn. 1 .(x 1 x )
2 1 x

1 x xn. .(x 1 x )
1 x

n (x 1 x )
1 x

−

−

−

 +
= + + +  + 

 
= + + +  + 

+ +
= + +

+

= + +
+

 

ដូចេនះ   2 n
2

nf '(x) .(x 1 x )
1 x

= + +
+

  ។ 

បង�ញថ  21 x .f '(x) n.f (x)+ =  

េគមាន 2 n
2

nf '(x) .(x 1 x )
1 x

= + +
+

  

 េដយ 2 nf (x) (x 1 x )= + +  

េគបាន
2

nf '(x) .f (x)
1 x

=
+

 នាំឱ្ 21 x .f '(x) n.f (x)+ =  ។ 

ដូចេនះ    21 x .f '(x) n.f (x)+ =    ។ 
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ខ-្រសយប ��ក់ទំនាក់ទ  ៖  

    2 2(1 x ).f ''(x) x.f '(x) n .f (x)+ + =  

េគមាន  21 x .f '(x) n.f (x)+ =  នាំឱ្
2

f (x)f '(x) n.
1 x

=
+

 

េគបាន  
2 2

2 2

f '(x) 1 x ( 1 x )'f (x)f ''(x) n.
( 1 x )

+ − +
=

+
 

                

( )

2
2

2

2
2

2

2xf '(x). 1 x .f (x)
2 1 xf ''(x) n

1 x
f (x)1 x .f '(x) x.
1 xf ''(x) n. 1

1 x

+ −
+=

+

+ −
+=

+

 

េគមាន ( )21 x .f '(x) n.f (x) 2+ =   

និង   ( )
2

1 f (x).f '(x) 3
n 1 x

=
+

 

យក (2) និង (3) ជួសក�ុងទំនាក់ទំនង( )1  េគបា  ៖  

ដូចេនះ    2 2(1 x ).f ''(x) x.f '(x) n .f (x)+ + =   ។ 
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លហំត់ទ៥ 

េគឱ្យf ជាអនុគមន៍កំនត់េដ  ៖  

xc.xs i n.kxc o sxs i n)x(f 2266 ++=  

ក-ចូរគណនាេដរីេវ f '(x)  ។ 

ខ-ចូរកំនត់ចំនួនពតិ k េដម្បីឱ្f (x) ជាអនុគមន៍េថរជានិ្រគបx IR∈   

ដំេណាះ្រ 

ក-គណនាេដរីេវ f '(x)  

5 5 2 2 2 2f '(x) 6.(sin x)'sin x 6.(cos x)'cos x k(sin x)'cos x k(cos x)'sin x= + + +  

       

5 5 3 3

4 4 2 2

2 2 2 2

6cos xsin x 6sin xcos x 2k sin xcos x 2k cos xsin x

6cos xsin x(sin x cos x) 2k sin xcos x(cos x sin x)

3sin 2x(sin x cos x)(sin x cos x) k sin 2x.cos 2x
3sin 2xcos 2x k.sin 2xcos 2x

1( 3 k).sin 2xcos 2x (k 3)sin4x
2

= − + −

= − + −

= − + +
= − +

= − + = −

 

ដូចេនះ    1f '(x) (k 3).sin4x
2

= −   ។ 
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ខ-កំនត់ចំនួនពតិ k  

េដម្បីឱ្f (x) ជាអនុគមន៍េថរជានិច�ចំេពះ្រx IR∈ លុះ្រតែ 

f '(x) 0= ្រគប់x IR∈ ។  

េដយ 1f '(x) (k 3).sin4x
2

= −   

េគទញk 3 0− =  នាំឱ្k 3=  ។ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



េដរេីវៃនអនគុមន៍ 
 
 

 
Prepared by LIM PHALKUN Page 123 
 

លហំត់ទ៦ 

េគឲ្យអនុគមន៍f (x)  កនំត់ និងមានេដរីេវេល IR  ។ 

េគដឹងថា 
2

f (1) f '(1) 3
1 2f ''(x) f '(x) 4x 1

2x 1 (2x 1)

= =

 − = + − −

 

ចូរកំនត់រកអនុគមន ៍f (x)  ។ 

ដំេណាះ្រ 

កំនត់រកអនុគមន ៍f (x)  ៖ 

េគមាន 2
1 2f ''(x) f '(x) 4x 1 (1)

2x 1 (2x 1)
− = +

− −
 

តង 1g(x) f '(x).
2x 1

=
−

 េគបាន
2

1 1g'(x) f ''(x) f '(x)
2x 1 (2x 1)

= −
− −

 

ទំនាក់ទំនង(1) ក�យេទ g'(x) 4x 1= + េនា 2g(x) 2x x C= + +  

េប x 1=  េនាះg(1) 3 C= +  ែត  1g(1) f '(1). f '(1) 3
2(1) 1

= = =
−

 

េគបាន3 C 3+ =  នាំឲ្C 0=   ដូចេនះ 2g(x) 2x x= +   

េដយ 1g(x) f '(x).
2x 1

=
−

េគទញ 2f '(x) 2x x
2x 1

= +
−
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3f '(x) 4x x= − នាំឲ្ 4 21f (x) x x k
2

= − +   

េប x 1=  េនាះ 1f (1) k 3
2

= + =  នាំឲ្ 5k
2

=   ។ 

ដូចេនះ   4 21 5f (x) x x
2 2

= − +   ។ 
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លហំត់ទ៧ 

េគឲ្យអនុគមន៍f (x)  កនំត់ និង មានេដរីេវេល IR េដយ  

2f '(x).f (x) x(x 2)
f (0) 2

 = −


=
   ចំេពះ្រគបx IR∈  ។ 

ចូរកំនត់រកអនុគមន ៍f (x)  ។ 

ដំេណាះ្រ 

កំនត់រកអនុគមន ៍f (x) ៖ 

េគមាន 2f '(x) . f (x) x(x 2) (1)= −  

តង 3g(x) f (x)=  េគបាន 2g '(x) 3f '(x) .f (x)=  

ឬ 21 g '(x) f '(x) .f (x)
3

=  

ទំនាក់ទំនង(1) េទជ1 g '(x) x(x 2)
3

= −  

                  
2

3 2

g '(x) 3x 6x

g(x) x 3x k

= −

= − +
 

េប x 0=  េនាះg(0) k=  
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េដយ 3 3g(0) f (0) (2) 8= = =  

េគបាន 3 2g(x) x 3x 8= − +  ែត  3g(x) f (x)=  

េគទញ 3 3 2f (x) x 3x 8= − +  នាំឲ្ 3 3 2f (x) x 3x 8= − +   

ដូចេនះ   3 3 2f (x) x 3x 8= − +   ។ 
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លហំត់ទ៨ 

េគឲ្យអនុគមន៍
3 2

2
x 3x 3x 1f (x)

3x 3x 1
+ − +

=
− +

 កនំត់ចំេពះ្រគបx IR∈  ។ 

ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិតវិជ�ម a  និង b  ចូរ្រសយប ��ក់ថ 

1 a b 1 a b abf f
2 2 a b

+ + + + +   ≥   + +   
 ។ 

ដំេណាះ្រ 

្រសយប ��ក់ថ 

1 a b 1 a b abf f
2 2 a b

+ + + + +   ≥   + +   
   

េយងមាន
3 2

2
x 3x 3x 1f (x)

3x 3x 1
+ − +

=
− +

 កំនត់ចំេពះ្រគបx IR∈  

2 2 3 2

2 2

4 3 2 2 2

2 2 2 2

(3x 6x 3)(3x 3x 1) (6x 3)(x 3x 3x 1)f '(x)
(3x 3x 1)

3x 6x 3x 3x (x 1) 0 , x IR
(3x 3x 1) (3x 3x 1)

+ − − + − − + − +
=

− +

− + −
= = ≥ ∀ ∈

− + − +

 

ដូចេនះ f (x)  ជាអនុគមន៍េកនេលIR  ។ 

ម៉្ យោងេទៀតេយងសន�ត1 a b 1 a b ab
2 2 a b

+ + + + +
≥

+ +
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េគបាន 2 2 a b
1 a b 1 a b ab

+ +
≤

+ + + + +
 

     

2 (1 a) (1 b)
1 a b (1 a)(1 b)

2 1 1
1 a b 1 a 1 b

+ + +
≤

+ + + +

≤ +
+ + + +

 

េដយ 1 1
1 a b 1 a

≤
+ + +

 និង 
1 1

1 a b 1 b
≤

+ + +
 

្រគប ចំនួនពិតវិជ�មា a  និង b ។ 

េគទញ 2 1 1
1 a b 1 a 1 b

≤ +
+ + + +

  

នាំឲ្យករសន1 a b 1 a b ab
2 2 a b

+ + + + +
≥

+ +
ពិត។ 

ដូចេនះតមលក�ណះអនុគមន៍េកនេគទ 

1 a b 1 a b abf f
2 2 a b

+ + + + +   ≥   + +   
 ។ 
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លហំត់ទ៩ 

េគឱ្យa  និង b  ជាពីរចំនួនពិតែដល0 a b
2
π

≤ < <    

ចូរ្រសយ 2 2
b a b atan b tan a
cos a cos b
− −

< − <   

ដំេណាះ្រ 

្រសយ 2 2
b a b atan b tan a
cos a cos b
− −

< − <  

តងអនុគមន៍f (x) tan x=   ែដល x [0 , )
2
π

∈   

េគបាន 2
1f '(x)

cos x
=   ។ 

េដយf (x)  ជាអនុគមន៍ជាប់ និងមានេដរីេវេលចេន  x [0 , )
2
π

∈  

េនាះតម្រទឹស�ីបទតៃម�មធ្យម េនc (a ,b )∈  ែដល  ៖  

f (b) f (a) tan b tan af '(c) (1)
b a b a
− −

= =
− −

 

េហយចំេពះx [a , b ]∈   ែដល 0 a b
2
π

≤ < <     

េគមាន cosb cos x cosa≤ ≤   
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េនាះេគទ 2 2
1 1f '(x)

cos a cos b
< <   

យក x c=  េគបាន 2 2
1 1f '(c) (2)

cos a cos b
< <  

តម(1)  និង (2)  េគទញ 

2 2
b a b atan b tan a
cos a cos b
− −

≤ − ≤   ។ 
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លហំត់ទ១១ 

ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ0 a b< <   ចូរ្រសយប ��ក  ៖  

b a b aln b ln a
b a
− −

≤ − ≤    ។ 

ដំេណាះ្រ 

្រសយb a b aln b ln a
b a
− −

≤ − ≤     

តងអនុគមន៍f (x) ln x=   ែដល x (0, )∈ + ∞   

េគបាន 1f '(x)
x

=   ។ 

េដយf (x)  ជាអនុគមន៍ជាប់ និងមានេដរីេវេលចេន   )x (0 ,∈ + ∞  

េនាះតម្រទឹស�ីបទតៃម�មធ្យម េនc (a,b )∈  ែដល  ៖  

f (b) f (a) lnb lnaf '(c) (1)
b a b a
− −

= =
− −

 

េហយចំេពះx [a, b ]∈   ែដល 0 a b< <     

េគមាន a x b≤ ≤  េនាះេគទ 1 1f '(x)
b a
≤ ≤   
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យក x c=  េគបាន 1 1f '(c) (2)
b a
< <  

តម(1)  និង (2)  េគទញ 1 lnb lna 1
b b a a

−
< <

−
   

ដូចេនះ b a b alnb lna
b a
− −

< − <    ។ 
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លហំត់ទ១២ 

ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ0 a b
2
π

≤ < ≤   ចូរ្រសយប ��ក  ៖  

(b a)cosb sinb sina (b a)cosa− ≤ − ≤ −    ។ 

ដំេណាះ្រ 

្រសយ(b a)cosb sinb sina (b a)cosa− ≤ − ≤ −        

តងអនុគមន៍f (x) sin x=   ែដល x [0, ]
2
π

∈   

េគបានf '(x) cosx=   ។ 

េដយf (x) ជាអនុគមន៍ជាប់ និងមានេដរីេវេលចេន   [0 ,
2

x ]π∈  

េនាះតម្រទឹស�ីបទតៃម�មធ្យម េន )b,a(c∈  ែដល  ៖  

f (b) f (a) sinb sinaf '(c) (1)
b a b a
− −

= =
− −

 

េហយចំេពះx [a, b ]∈   ែដល 0 a b
2
π

≤ < ≤     

េគមាន cosb cosx cosa< <   

េនាះេគទcosb f '(x) cosa< <   
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យក x c=  េគបានcosb f '(c) cosa (2)< <  

តម(1) និង (2)  េគទញ sinb sinacosb cosa
b a
−

< <
−

   

ដូចេនះ (b a)cosb sinb sina (b a)cosa− < − < −    ។ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

លហំត់ទ១៣ 
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ចំេពះ្រគប់ចំនួនពិ0 a b≤ <   ចូរ្រសយប ��ក  ៖  

n 1 n n n 1na (b a) b a nb (b a)− −− ≤ − ≤ −    ែដល n IN∈ ។ 

ដំេណាះ្រ 

្រសយថ n 1 n n n 1na (b a) b a nb (b a)− −− ≤ − ≤ −          

តងអនុគមន៍ nf (x) x=   ែដល x [0, )∈ + ∞   

េគបាន n 1f '(x) nx −=   ។ 

េដយf (x)  ជាអនុគមន៍ជាប់ និងមានេដរីេវេលចេ  x [0, )∈ + ∞    

េនាះតម្រទឹស�ីបទតៃម�មធ្យម េនc (a,b )∈  ែដល  ៖  

)1(
ab
ab

ab
)a(f)b(f)c('f

nn

−
−

=
−
−

=  

េហយចំេពះx [a, b ]∈   ែដល 0 a b≤ <     

េគមាន  n 1 n 1 n 1a x b− − −< <  េនាះេគទ n 1 n 1na f '(x) nb− −< <   

យក x c=  េគបាន n 1 n 1na f '(c) nb (2)− −< <  

តម(1)  និង (2)  េគទញ
n n

n 1 n 1b ana nb
b a

− −−
< <

−
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ដូចេនះ n 1 n n n 1na (b a) b a nb (b a)− −− < − < −     ។ 

លហំត់ទ១៤ 

គណនាy'  ជាអនុគមន៍ៃនx  និង y  េបេគដឹងថ  ៖  

y xx y=   ្រគប់x 0, y 0> >   ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនាy'  ជាអនុគមន៍ៃនx  និង y   

េគមាន y xx y=   នាំឱ្យy ln x xln y=  

េធ�េដរេីវេលសមកីរេនះ 1 y'y'ln x y. ln y x.
x y

+ = +  

ឬ   x y(ln x )y' ln y
y x

− = −  

ដូចេនះ   
yln y
xy' xln x
y

−
=

−
   ។ 

 

លហំត់ទ១៥ 
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ចូរគណនាy''  ជាអនុគមន៍ៃនx  និង y   េបេគដឹងថ  ៖  

3 3x y 4 3xy+ + =   ។ 

ដំេណាះ្រ 

គណនាy''  ជាអនុគមន៍ៃនx  និង y   

េគមាន  3 3x y 2 3xy+ + =    

េធ�េដរេីវេលអង�ទំងពីរៃនសមីករេនះេគ  ៖  

2 2

2 2

2

2

3x 3y'y 3y 3xy'

x y'y y xy'

y xy'
y x

+ = +

+ = +

−
=

−

 

េហយ 
2 2

2 2
(y' 2x)(y x) (2yy' 1)(y x )y''

(y x)
− − − − −

=
−

 

              
2 2 2 2

2 2
(x 2xy y) (y 2x y x)y'

(y x)
− + − − +

=
−

 

 

ជំនួស 
2

2
y xy'
y x
−

=
−

 រចួប្រង�មេគទទួលប  ៖  
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3 3

2 3
2xy(3xy x y 1)y''

(y x)
− − −

=
−

  េដយ 3 3x y 2 3xy+ + =    

ដូចេនះ 2 3
2xyy''

(y x)
=

−
  ។ 
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េគឱ្យអនុគមន៍ 1f (x)
1 x

=
−

  ែដល x 1≠  

ក. គណនាេដរីេវទី n  ៃនអនុគមន ៍f (x)  តងេដ (n)f (x)  ។ 

ខ.ចូរ្រសយថាអនុគមf (x)  អចសរេសរជា  ៖  

2 n
(n)

n
x x xf (x) f (0) f '(x) f ''(0) ... f (0) R (x)
1! 2! n!

= + + + + +  

ែដល 
n 1

n
xR (x)
1 x

+
=

−
  ្រគប់x 1≠   ។ 

ដំេណាះ្រ 

ក. គណនាេដរីេវទី n  ៃនអនុគមន ៍f (x)  ៖  

េគមាន 11f (x) (1 x)
1 x

−= = −
−

 

េគបាន 2 2 2f '(x) (1 x)'(1 x) (1 x) 1!(1 x)− − −= − − − = − = −  

          

3 3

(3) 4 4

f ''(x) 2(1 x) 2!(1 x)

f (x) 6(1 x) 3!(1 x)

− −

− −

= − = −

= − = −
− − − − − − − − − − − − − − − − − −

 

ឧបមាថ (n) n 1f (x) n!(1 x)− −= −   ពតិ 

េយងនឹង្រសយ (n 1) n 2f (x) (n 1)!(1 x)+ − −= + −   ពតិ 
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េគមាន 

(n 1) (n) n 1 n 2f (x) [f (x)]' [n!(1 x) ]' (n 1)!(1 x)+ − − − −= = − = + − ពតិ 

ដូចេនះ (n) n 1
n 1

n!f (x) n!(1 x)
(1 x)

− −
+= − =

−
  ។ 

ខ.្រសយថាអនុគមf (x)  អចសរេសរជា  ៖  

2 n
(n)

n
x x xf (x) f (0) f '(x) f ''(0) ... f (0) R (x)
1! 2! n!

= + + + + +    

េគមាន (n)
n 1

n!f (x)
(1 x) +=
−

  េនាះ (n)f (0) n!=   និង f (0) 1=  

េហយ 
n 1

n
xR (x)
1 x

+
=

−
  េនាះេគប  ៖  

)x(R)0(f
!n

x. . .)0(''f
!2

x)x('f
!1

x)0(f)x(f n
)n(

n2

+++++=   

        

n 1
2 n

2 n n 1

n 1 n 1

x1 x x .... x
1 x

(1 x)(1 x x .... x ) x
1 x

1 x x 1
1 x 1 x

+

+

+ +

= + + + + +
−

− + + + + +
=

−
− +

= =
− −

Bti

 

លហំត់ទ១៧ 



េដរេីវៃនអនគុមន៍ 
 
 

 
Prepared by LIM PHALKUN Page 141 
 

េគឱ្យអនុគមន៍ 
3 2

2
x 8x 13x 2y f (x)

x 2x 1
− + −

= =
− +

 

ក. សិក្សោអេថរភាព និងសង់្(c)  តងអនុគមន៍f  ក�ុងត្រម�យអរត

ណរមា៉ល  )j,i,o(
→→

  មានឯកត1cm  េនេលអក្ស័ 

ខ. េដយេ្រប្រ(c)  ចូរសិក្សោតមតៃm នូវអត�ភិាពៃនឬសរបស 

សមកី   3 2x (m 8)x (2m 13)x (m 2) 0− + + + − + =     

( m IR∈  ជាបា៉រ៉ែម៉  ) 

ដំេណាះ្រ 

-ែដនកនំត់ D IR { 1 }= −  

-ទិសេដអេថរភ 

.សរេសរជារងកណូ  

1x2x
4)6x1 2x6()xx2x()x(f 2

223

+−
++−−+−

=  

 2)1x(
46x)x(f
−

+−=  
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.េដរេីវ 
3

3 3
8 (x 1) 8f '(x) 1

(x 1) (x 1)
− −

= − =
− −

 

.ចំនុចបរម 

េប f '(x) 0=  េគបាន 3(x 1) 8 0− − =  ឬ x 3=  

អនុគមនម៍ានតៃម�អប្បបរមាេធៀប្រx 3=  គឺ  

 2
4f (3) 3 6 2

(3 1)
= − + = −

−
 

.គណនាលីមី 

 2
x 1 x 1

4lim f (x) lim x 6
(x 1)→ →− −

 
= − + = +∞ 

− 
  

 និង 2x 1x 1

4lim f (x) lim x 6
(x 1)→ +→ +

 
= − + = +∞ 

− 
 

 2x x

4lim f (x) lim x 6
(x 1)→±∞ →±∞

 
= − + = ±∞ 

− 
 

.អសុីមតូត 

េដយេគមា
x 1
limf (x)
→

= +∞  នាំឲ្យបនា� x 1= ជាអសុីមតូតឈរ 
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ម៉្ យោងេទៀតេគម 2
4f (x) x 6

(x 1)
= − +

−
  េដយ 2x

4lim 0
(x 1)→±∞

=
−

 

ដូចេនះបនា �ត់y x 6= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃនែខ្ស(c) ។ 

.តរងអេថរ 

 x  ∞−        1                    3             ∞+  

)x('f

 
   

)x(f  

 

 

 

 

 

  

 -សង់ រក
3 2

2
x 8x 13x 2(c) : y

x 2x 1
− + −

=
− +  
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ខ. េដយេ្រប្រ(c)  សិក្សោតមតៃm នូវអត�ភិាពៃនឬស សមីក  ៖  

    0)2m(x)1 3m2(x)8m(x 23 =+−+++−     

សមកីរេនះអចសរេសរដូចខងេ  ៖  

    
m

1x2x
2x1 3x8x

)1x2x(m2x1 3x8x

02mx1 3m x2x8m xx

2

23

223

223

=
+−

−+−

+−=−+−

=−−++−−

 

2 3 4 5 6 7 8 9-1-2-3-4

2

3

4

5

-1
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ជាសមីករអប់សុីសចំណុច្របសព�រវង ែ (c)  និងបនា �ត់

( ) : y m∆ = ។ 

តម្រកហ�ិកេយងអចសន�ិដ�នលទ�ផលដូចខ   ៖  

-ចំេពះm ( , 2)∈ −∞ −  សមកីរមានឬសែតមួយគត់ 

-ចំេពះm 2= −  សមកីរមានឬសឌុ 1 2x x 3= =  និងឬសេទល

3x 0= ។ 

-ចំេពះm ( 2 , )∈ − + ∞   សមកីរមានឬសបីេផ្សងគ  
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លហំត់ទ១៨ 

េគឱ្យអនុគមន៍
3 2

2
x 6x 9x 4y f (x)

x 4x 4
− + −

= =
− +

 

ក. សិក្សោអេថរភាព និងសង់្(c)  តងអនុគមន៍f  ក�ុងត្រម�យអរត

ណរមា៉ល   )j,i,o(
→→

  មានឯកត1cm  េនេលអក្ស័ 

ខ. េដយេ្រប្រ(c)  ចូរសិក្សោតមតៃm នូវអត�ភិាពៃនឬសរបស 

សមកី 3 2x (m 6)x (4m 9)x 4(m 1) 0− + + + − + =     

( m IR∈  ជាបា៉រ៉ែម៉  ) 

ដំេណាះ្រ 

-ែដនកនំត់ D IR { 2 }= −  

-ទិសេដអេថរភ 

.សរេសរជារងកណូន  

3 2 2

2

2

(x 4x 4x) (2x 8x 8) 3x 4f (x)
x 4x 4

3x 4f (x) x 2
(x 2)

− + − − + − +
=

− +
−

= − −
−
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.េដរេីវ 
2

4
3(x 2) 2(x 2)(3x 4)f '(x) 1

(x 2)
− − − −

= −
−

 

 

3

3 2

3

3 2

3

2

3

3x 6 6x 8f '(x) 1
(x 2)

x 6x 12x 8 3x 2
(x 2)

x 6x 15x 10
(x 2)

(x 1)(x 5x 10)
(x 2)

− − +
= −

−

− + − + −
=

−

− + −
=

−

− − +
=

−

 

.ចំនុចបរម 

េប f '(x) 0=  េគបាន 2(x 1)(x 5x 10) 0− − + =  

េដយ្រតី 2x 5x 10 0 , 25 40 0− + = ∆ = − <  (គា�នឬ ) 

ដូចេនះេគបានx 1=  ។ 

អនុគមនម៍ានតៃម�អតិបរមា្រx 1= គឺ  2
3 4f (1) 1 2 0

(1 2)
−

= − − =
−

 

.គណនាលីមី 

2
x 2 x 2

3x 4lim f (x) lim x 2
(x 2)→ →− −

 −
= − − = −∞ 

− 
 



េដរេីវៃនអនគុមន៍ 
 
 

 
Prepared by LIM PHALKUN Page 148 
 

និង 2x 2x 2

3x 4lim f (x) lim x 2
(x 2)→ +→ +

 −
= − − = −∞ 

− 
 

 2x x

3x 4lim f (x) lim x 2
(x 2)→±∞ →±∞

 −
= − − = ±∞ 

− 
 

.អសុីមតូត 

េដយេគមា
x 1
limf (x)
→

= +∞  នាំឲ្យបនា� x 1=  ជាអសុីមតូតឈរ 

ម៉្ យោងេទៀតេគម 2
3x 4f (x) x 2

(x 2)
−

= − −
−

  

 េដយ 2x

3x 4lim 0
(x 2)→±∞

−
=

−
ដូចេនះបនា �ត់y x 2= −  ជាអសុីមតូតេ្

ៃនែខ្សេក(c)  ។ 

.តរងអេថរ 

 x   ∞−          1           2                ∞+  

)x('f     

)x(f    
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-សង់ រក 
3 2

2
x 6x 9x 4(c) : y

x 4x 4
− + −

=
− +

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ខ. េដយេ្រប្រ(c)  សិក្សោតមតៃm នូវអត�ភិាពៃនឬសរបស 

   សមកី  3 2x (m 6)x (4m 9)x 4(m 1) 0− + + + − + =     

សមកីរេនះអចសរេសរ
3 2

2
x 6x 9x 4 m

x 4x 4
− + −

=
− +
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ជាសមីករអប់សុីសចំណុច្របសព�រវង ែ (c)  និងបនា �ត់

( ) : y m∆ = ។ 

តម្រកហ�ិកេយងអចសន�ិដ�នលទ�ផលដូចខ   ៖  

-ចំេពះm ( ,0)∈ −∞  សមកីរមានឬសបីេផ្សងគ  

-ចំេពះm 0=  សមកីរមានឬសឌុ 1 2x x 1= =  និងឬសេទល

3x 4= ។  

-ចំេពះm (0 , )∈ + ∞   សមកីរមានឬសែតមួយគត 
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លហំត់ទ១៩ 

េគឱ្យអនុគមន៍ ( ) ( ) xf x 1 x .e 1= − −  កំនត់េល IR  ។ 

ក. គណនាេដរីេវ  ( )f ' x  រចួគូសតរងអេថរភាពf  ។  

ទញប��ក់ស��ៃនអនុគន៍   ( )f x ។ 

ខ. េគឱ្យg ជាអនុគមន៍ កំនត់េលIR េដយ ( ) ( ) xg x 2 x .e 2 x= − + −   

ចូរគណនាលីមីត ( )
x
lim g x
→−∞

និង  ( )
x
lim g x
→+∞

 ។ 

គ. គណនាេដរីេវ  ( )g' x  រចួប�� កស់�� របស់  ( )g' x ។  

គូសតរងអេថរភាព ( )g x ។ 

ឃ. ្រសយប ��ក់ថា បនា( )d : y 2 x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន 

 ( )C  តងអនុគមនg កលណx → −∞ ។  

 សិក្សោទីតំងេធៀបរវងែខ្( )C នងិបនា �ត់(d) ។ 

ង.សរេសរសមកីរបនា�ត ( )T បះ៉នឹង ( )C េហយ្រសបនឹងបនា� ( )d  ។ 

ច. កំនត់កូអរេដេនចំនុចរបត់I  របស់ែខ្សេក( )C  ។ 

ឆ. សង់ រក( )C បនា �ត( )T និង( )d ក�ុងតរំយុអរតូណរមា៉ល់ ( )0, i , j
 
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ដំេណាះ្រ 

ក. គណនាេដរីេវ  ( )f ' x  រចួគូសតរងអេថរភាពf  

េគមាន ( ) ( ) ( ) ( )x xf ' x 1 x '.e e '. 1 x= − + −  

                 
( )x x

x x x

x

e e 1 x

e e x.e

x.e

= − + −

= − + −

= −

  

េប ( ) xf ' x x.e 0= − =  នាំេអx 0=  ។ 

ចំេពះx 0=  េគបាន ( ) ( ) 0f 0 1 0 .e 1 0= − − =   ។ 

គណនាលីមីត 

 ( ) ( ) x
x x
lim f x lim 1 x .e 1 1
→−∞ →−∞

 = − − = −   

 និង  ( ) ( ) x
x x
lim f x lim 1 x .e 1
→+∞ →+∞

 = − − = −∞    

   x  −∞             0             +∞  

   

( )f x   

( )x'f
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ទញប��ក់ស��ៃនអនុ  មន ៍ ( )f x ◌ៈ 

តមតរងខងេលេគទ ( )x IR : f x 0∀ ∈ ≤  ។ 

ខ/គណនាលីមីត ( )
x
lim g x
→−∞

 និង  ( )
x
lim g x
→+∞

 ៖  

េគបាន ( ) ( ) ( )x
x x
lim g x lim 2 x .e 2 x
→−∞ →−∞

 = − + − = +∞   

 េ្រព
( )

( )
x

x
x

lim 2 x

lim e 0
→−∞

→−∞

 − = +∞



=

 

េគបាន ( ) ( ) ( )x
x x
lim g x lim 2 x .e 2 x
→+∞ →+∞

 = − + − = −∞   

 េ្រព
( )

( )
x

x
x

lim 2 x

lim e
→+∞

→+∞

 − = −∞



= +∞

  

គ. គណនាេដរីេវ  ( )g' x  រចួប�� កស់�� របស់  ( )g' x ◌ៈ 

េគមាន ( ) ( ) ( )( )x xg x 2 x .e 2 x 2 x e 1= − + − = − +  

េគបាន ( ) ( ) ( ) ( ) ( )x xg' x 2 x ' e 1 e 1 ' 2 x= − + + + −  
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( ) ( )

( )

x x

x x x x x

x

e 1 e . 2 x

e 1 2e x.e e x.e 1

1 x .e 1

= − + + −

= − − + − = − −

= − −

 

ដូចេនះ ( ) ( ) xg' x 1 x .e 1= − −  

ម៉្ យោងេទៀតេដ ( ) ( ) ( )xg' x 1 x .e 1 f x= − − =   

េហយេគមាន ( )x IR : f x 0∀ ∈ ≤  

ដូចេនះ ( )x IR : g' x 0∀ ∈ ≤  ។ 

គូសតរងអេថរភាព ( )xg ◌ៈ 

 x  −∞                    0                     +∞  

( )g' x    

( )g x   

 

     ចំេពះx 0=   នាំេអ ( )g 0 4=  
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ឃ. ្រសយ ថា បនា( )d : y 2 x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន្( )C  

េគមាន ( ) ( ) ( )
( )

xC : g x 2 x .e 2 x

d : y 2 x

 = − + −


= −
 

េគបាន  ( ) ( ) xg x y 2 x .e− = −   

េដយេគមា ( ) ( ) x
x x
lim g x y lim 2 x .e 0
→−∞ →−∞

  − = − =     

ដូចេនះ បនា �ត់( )d : y 2 x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន្( )C ។ 

សិក្សោទីតំងេធៀបរវងែខ្( )C  និងបនា �ត់(d) ◌ៈ 

េគមាន ( ) ( ) xg x y 2 x .e− = −  មានស��ដូ ច2 x−   

េ្រព xx IR :e 0∀ ∈ >  ។ 

-ចំេពះ ] [x ,2∈ −∞  ែខ្សេក( )C េនពីេលបនា�ត ( )d  ។ 

-ចំេពះx 2=  ែខ្សេក( )C ្របសព�បនា�ត ( )d ្រតង់ ចំនុច ( )A 2,0  ។ 

-ចំេពះ ] [x 2,∈ +∞  ែខ្សេក( )C េនពីេ្រកមបនា ( )d  ។ 
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ង. រកសមកីរបនា�ត ( )T បះ៉នឹងែខ្សេក( )C េហយ្រសបនឹង( )d  ៖  

តង ( )0 0 0M x ,y  ជាចំនុចប៉ះរវងបនា� ( )T ជាមួយ( )C  

តមរូបមន� ( )0 0 0(T) : y y y' . x x− = −  

េដយ( ) ( )T / / d : y 2 x= −  នាំឱ្ 0y' 1= −   

ែត  ( ) ( ) x
0 0 0

0y' g' x 1 x e 1= = − −  

េគទញបា( ) x
0

01 x e 1 1− − = −  នាំឱ្ 0x 1=   

េហយ ( )0 0y g x e 1= = + ។ 

េគបាន( ) ( ) ( )T : y e 1 1. x 1− + = − −  

ដូចេនះ ( )T : y x e 2= − + +  ។ 

ច. កំនត់កូអរេដេនចំនុចរបត់I  របស់ែខ្សេក( )C  ៖  

េគមាន ( ) ( ) ( )xg' x 1 x .e 1 f x= − − =  

េគបាន ( ) ( ) xg'' x f ' x x.e= = −  មានឬសx 0=   ។ 

ចំេពះx 0=  េគបានg(0) 4=   ។ 
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តរងសិក្សោស�  ( ) xg'' x x.e= −  

   x  −∞                   0                    +∞  

( )g'' x    

( )g x    

េដយ្រតង់ចំនុx 0=  កេន្សោ ( )g'' x  ប�ូរស�� ព ី( )+  េទ( )−   

នាំឱ្ ( )I 0,4 ជាចំនុចរបត់ៃន្រក 

ឆ. សង់ រក( )C  បនា �ត់( )T  និង ( )d ក�ុងតរំយុអរតូណរមា៉ល   ៖  

 

 

 

 

 

 

 

2 3 4 5-1-2-3

2

3

4

5

-1

0 1

1

x

y

( C )

( T ) : y = -x+2+e

 (d) : y = 2-x

M (  1 , e + 1 )



េដរេីវៃនអនគុមន៍ 
 
 

 
Prepared by LIM PHALKUN Page 158 
 

លហំត់ទ២០ 

េគឱ្យអនុគមន៍ 2xf (x) (x 1)(e 1)= − +  ែដល x IR∈  ។ 

ក-ចូរគណនាលីមីត
x
lim f (x)
→−∞

 និង 
x
lim f (x)
→+∞

 ។ 

ខ-គណនាេដរីេវ f '(x) និងf ''(x) រចួគូសតរងអេថរភាពf '(x)  ។ 

    ( មនិបាច់រកលីមីតៃនf '(x) ្រតង់ −∞  នងិ +∞  ) ។ 

គ-កំនត់ស�� របស់ f '(x)  រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគមf (x) ។ 

ឃ-្រសយប ��ក់ថា បនា(d): y x 1= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន 

(c) ៃន y f (x)= ។កលណx → −∞  ។  

ប�� កទ់ីតំងេធៀបរវងែខ្សេ(c)  និងបនា �ត់(d)   

ង-កំនត់សមកីរបនា�ត (T) បះ៉នឹងែខ្សេក(c)  េហយ្រសបជាមនឹង

បនា �ត់(d) ។ 

ច-ចូរគូស្រកប(c)  និងបនា �ត់(d),(T) ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ល  

 (o , i , j )
→ →

ែតមយួ  ។ 
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ដំេណាះ្រ 

ក-គណនាលីមីត
x
lim f (x)
→−∞

 និង 
x
lim f (x)
→+∞

 

េយងមាន 2xf (x) (x 1)(e 1)= − +  

េយងបាន 2x
x x
lim f (x) lim (x 1)(e 1)
→−∞ →−∞

 = − + = −∞    

េ្រពះ x
2x

x

lim (x 1)

lim (e 1) 1
→−∞

→−∞

− = −∞



+ =

  

និង  2x
x x
lim f (x) lim (x 1)(e 1)
→+∞ →−∞

 = − + = +∞   

 េ្រពះ x
2x

x

lim (x 1)

lim (e 1)
→+∞

→+∞

− = +∞



+ = +∞

 

ខ-គណនាេដរីេវ f '(x)  និង f ''(x)  

េយងមាន 2xf (x) (x 1)(e 1)= − +  កំនត់េល D IR=  

េយងបាន 2x 2xf '(x) (x 1)'(e 1) (e 1)'(x 1)= − + + + −  

                    
2x 2x

2x

e 1 2e (x 1)

1 (2x 1)e

= + + −

= + −
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និង  2x 2x 2xf ''(x) (2x 1)'e (e )'(2x 1) 4xe= − + − =  

ដូចេនះ   2x 2xf '(x) 1 (2x 1)e , f ''(x) 4xe= + − =   ។ 

គូសតរងអេថរភាពf '(x)  

េយងមាន xf ''(x) 4xe=  មានឬស x 0=  

ចំេពះx 0=  េនាះ f '(0) 1 1 0= − =  ។ 

 

 

 

 

គ-កំនត់ស�� របស់ f '(x)  រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគមf (x)  

តមតរងអេថរភាពខងេលេយងទf '(x) 0 , x IR≥ ∀ ∈  

ដូចេនះ f '(x) មានស��វិជ�មាន   
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   x  −∞                 0                    +∞  

( )f ' x    

( )f x  

 

 

ឃ-្រសយប ��ក់ថា បនា(d): y x 1= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន 

េយងមាន 2x 2xf (x) (x 1)(e 1) x 1 (x 1)e= − + = − + −  

េដយេគមាន 2x
x
lim (x 1)e 0
→−∞

− =  

ដូចេនះ បនា �ត់(d): y x 1= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន(c)  ។ 

-ប�� កទ់តីំងេធៀបរវងែខ្សេ(c)  និងបនា �ត់(d) ◌ៈ 

េគមាន  2xf (x) y (x 1) e− = −  មានស��ដូ ចx 1−   

េ្រពះ 2xe 0 , x IR> ∀ ∈  ។ 

-េប  x 1 0− >  ឬ x 1>  េនាះែខ្សេក(c) េនេលបនា�ត (d)  ។ 
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-េប x 1 0− <  ឬ x 1<  េនាះែខ្សេក(c) េនេ្រកមបនា (d)  ។ 

-េប x 1 0− =  ឬ x 1=  េនាះែខ្សេកងកត់បនា�ត  ្រតង់ចំន 

( )A 1 , 0  ។ 

ង-កំនត់សមកីរបនា�ត (T) បះ៉នឹងែខ្សេក(c)  ៖  

តង  0 0 0M ( x ,y )  ជាចំនុចប៉ះរវងបនា� (T) និង្រក(c)  

តមរូបមន�សមីករបនា�ត់ប៉ះ សរេស 0 0 0(T) : y y f '(x ) (x x )− = −  

េដយ(T) / /(d) : y x 1= −  នាំឱ្យ 0f '(x ) 1=  

 ែត   2x
0 0

0f '(x ) 1 (2x 1)e= + −  

េគបាន 2x
0

01 (2x 1)e 1+ − =   នាំឱ្យ  0
1x
2

=  

េហយ 0
1 1 1y f ( ) ( 1)(e 1) (e 1)
2 2 2

= = − + = − +  

េគបាន  1 1(T) : y (e 1) 1(x )
2 2

+ + = −  នាំឱ្ ey x 1
2

= − −  ។ 

ដូចេនះ   e(T) : y x 1
2

= − −    ។ 
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ច-គូស្រកប(c)  និងបនា �ត់(d),(T) ៖ 

-កូអរេដេនច ណ ុ្រចសព�រ(c)  ជាមួយអក្ស័អប់សុី 

គឺ 2xy (x 1)(e 1) 0= − + = េនាះx 1=   ។ 

-កូអរេដេនច ណ ុ្រចសព�រ(c)  ជាមួយអក្ស័អរេដេណ 

គឺ x 0=    េនា   x 1=   ។ 
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ជំពូកទី៥ 

លហំត់អនុវត�ន 

១-ចូរគណនាេដរីេវៃនអនុគមន៍ខងេ្រក  

 1/ 3y 3cos x cos x= −  2/ 3y sin xcos 3x=  

 3/ 4y sin 4xcos x=  4/ sin xy
1 sin x

=
+

 

 5/ cos xy
1 cos x

=
−

 6/ sin x cos xy
sin x cos x

−
=

+
 

 7/ 1 tan xy
1 tan x
−

=
+

 8/ 2 31 1y tan x tan x
2 3

= +  

 9/ y x cot x= −  10/ 4y cot x=  

២-គណនាេដរីេវៃនអនុគមន៍ខងេ្រក  

 1/ 
x

x
e 1y
e 1

−
=

+
 2/ 2 xy (x x 1)e−= − +  

 3/ x2
y e−=  4/ 3 2xy x e=  

 5/ 2 xy (x x)e= −  6/ 
2x 2xe ey

2

−−
=  
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៣-គណនាេដរីេវៃនអនុគមន៍ខងេ្រក  

 1/ x ln xy
x
+

=  2/ 2
ln xy
x

=  

 3/ y 1 x x ln x= − +  4/ x 1y ln
x 1
−

=
+

 

 5/ 2y ln(x 4x 3)= − +  6/ 2y ln(x x 4)= + +  

៤-េគឲ្យ្រតីេកABC  មយួចរិ កក�ុងរង�ង់ផ�ិតO ែដលមានក6 cm ។  

   េគដឹងថា 0BOC 120∠ =  ។  

   ចូរកំនត់ រជ�ងរបស់្រតីេកណេនះេដម្បីឲ្យវមាន្រកឡា 

    រចួកំនត់រក្រកឡាៃផ�អតិបរមាេ 

៥-េគមាន្រតីេកABC  មយួមាន្រជ�៖ 

   AB 3 cm , AC 4 cm , BC 5 cm= = =  ។ 

   M  និង N  ជាចំនុចស�ិតេនេល្រជ�ងេរៀង [AB]  និង [AC]   

   ែដល MN 3 cm=  កំនត់រក្រកឡាៃផ�របស់ចតុេកBMNC   

   េបផលបកូអង�ត់ រទ�ងទំងពីររបស់វមានតៃម�អតិ។ 
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៦-េគឲ្យចតុេកណព ABCD មយួែកង្រតង់ A  និង D  េហយេគយក  

   M ជាចំនុចមួយៃ[AD]  ។េគដឹងថាAB 8 cm , AD 10 cm= =   

    និង CD 12 cm=  ។ 

   ចូរកំនត់រកទតីំងៃនចំនុចM  េដម្បី ឲ្យ្រតីេMBC  មានបរិមា  

   តូចបំផុត ។ 

៧-េគឲ្យកន�ះរង�ង់មួយមានវ ិជ្ឈមAB 8cm=  េហយ P  ជាចំនុចមួ     

    ៃនកន�ះរង�ង់េនះ ។  

    េគតងPA x , PB y= =  ែដល 0 x 8 cm , 0 y 8 cm< < < <  ។ 

    កំនត់ x  និង y  េដម្បី ឲ្យ្រកឡាៃផ�្រតPAB   មានតៃម�អតិបរម 

៨-្រតីេកABCមយួែកង្រតងA ែដល AB 5 cm= និងAC 12 cm=   

    យកM  ជាចំនុចមួយៃន្រជ�[AC]  ែដល AM x=  ។  

     តមM  េគសង់ចតុេកណែកងMNPA  ចរិ កក�ុង្រតីេកណេ 

     កំនត់ x េដម្បី ឲ្យចតុេMNPA មាន្រកឡាៃផ�អតិបរមារួចក 

     រក្រកឡាៃផ�អតិបរមាេន 
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៩-េគឲ្យ្រតីេកABC  មយួមាន្រជ� 

 AB 51 cm , AC 52 cm , BC 53 cm= = = ។ 

 M  ជាចំនុចមួយៃន្រជ�[AB]  ។  

 តមM  េគគូសបនា �ត់(MN) ្រសបនឹង្រជ�[BC] េហយកត់្រជ� 

 [AC] ្រតង់ N  ។ K  និង L  ជាេជងៃនចំេណាលែកងចំនុM  

 និងN េរៀងគា�េល្រជ� [BC]  ។យកAM x=  ែដល 0 x 51 cm< <   

 កំនត់តៃម� x  េដម្បី ឲ្យចតុេកKMNL  មាន្រកឡាៃផ�អតិប។ 

១០-ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ល (0, i , j )
→ →

 េគសង់បនា �ត់(L)  កត់ត 

 ចំនុច A( 3 , 4 )  ។បនា �ត់(L)  កត់អក្ស(ox)  ្រតង់ P   

 និង កត់អក្ស(oy)  ្រតង់ Q  ។ េគសន�តថាP( a , 0 )   

 និង Q(0 , b )  ែដល a 0 , b 0> >  ។ 

  កំនត់ a  និង b  េដម្បី ឲ្យ្រតីOPQ  មាន្រកឡាៃផ�អប្ប 
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១១-ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ល (0, i , j )
→ →

 េគមានចំនុចP(x , y ) មយួ 

  ែដល x 0 , y 0> >  ។K  និង L  ជាចំេណាលែកងៃនចំនុP   

  េលអក្ស័េរៀងគា (ox)  និង (oy)  ។ 

 ក.កំនត់សំណុំ ចំនុច P  េដម្បី ឲ្យបរិមា្រត្រត KPL  

  េស�នឹង 12cm  ។ 

 ខ.សន�ត់ថាបរិមា ្រត្រតីKPL េស�នឹង 12cm  ។  

 កំនត់ទីតំងចំនុP េដម្បី ឲ្យ្រតីKPL មាន្រកឡាៃផ�អតិបរ 

១២-េគចង់េធ�អងទឹកមួយគា�នគំរបរងចតុេ កណែកងែដល 

ខងក�ុងជាកេរ េហយៃផ�ខងសរុបែផ�កខងក�ុងអងេស 2108 m    

កំនត់រកវមិា្រតរបស់អងទឹកេនះេដម្បីឲ្យវអចដក់ទឹកបានេ្រ 

១៣-បេង�លពីរមួយមានកំព 4 m និងមយួេទៀតមានកំពស9m ដក 

ប�្ឈរឃា�តពីគ  10m េដម្បី ឲ្យបេង�លទំងពីរេននឹងេគបា

លួសពរីែខ្សភា�ប់េទនឹងស�ឹងមួយេទកំពូលបេង�លនីម   

េតេគ្រត�វេបាះស�ឹងេន្រតង់ណាេដម្បីឲ្យេ្របែខ្សលួសអស់ត 
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១៤-េកណមួយមានកំព 15 cm កំថាសប6 cm  ។  

  េគសង់សីុឡាំងមួយចរិកក�ុងេកណេន  

  កំនត់កពស់និងកំថាសបាត សុីឡាំងេដម្បីឲ្យវមានម 

១៥-េគឲ្យែស៊�មួយមានក6 cm  ។ េគសង់សីុឡាំងមួយចរិកក�ុងែស៊�េន  

  កំនត់កពស់និងកំថាសបាតៃនសុីឡាំងេដម្បីឲ្យវមានម 

១៦-េគកត ចំេរៀកថាសមួយមានមុំផ�θ  េចញពរីង�ង់មយួមានក 

  r 12 dm=  េហយចំេរៀកថាសែដលេនសល់ពីកត់ េគប 

  េទេធ�ជាេកនមួ 

  គណនារង�ស់មុ θ  េដម្បី ឲ្យេកនមានមាឌអតិ 

១៧-មនុស្សពីរនាក់ស�ិតេនចមា�យព  100 km  រត់សំេដរកចំនុO  

 េលផ�ូវពរីែកងគា� ។មនុស្សទីមួយរត ់េចញពីរចំនA េដយេល្ប 

 10 km / h េហយមនុស្សទីពីររត់េចញពីចំនចB េដយេល្ប 

 12 km / h  ។ េគដឹងថាOA 60 km , OB 80 km= =  ។ 

 ចូរគណនាចម ា�យអប្បបរមាៃនមនុស្សទំងពី 
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១៨-្រតីេកABC  មយួមានបរិមា្ 15 cm  និងមុ ំ 0A 120=  ។ 

 តងx , y , z  ជារង�ស់្រជ�ងរបស់្រតីេកណ  

 ចូរកំនត់ x , y , z  េដម្បី ឲ្យ្រតីេABC  ។ 

 មាន្រកឡាៃផ�អតិបរ 

១៩-្របេលពីែប៉តែកងមួយមានវិមា្រតត a , b , c   

 េហយមានមា 327 cm  ។ 

 េបេគបែន�ម 1cm  េទេល្រទនុa  េហយ 1cm េល្រទនុងb   

 និង 1 cm េល្រទនុc េនាះេគបាន្របេលពីែប៉តែកងមួយេ 

 មានមាV  ។  កនំត់ a , b , c  កលណV  មានតៃម�អប្បបរ 

២០-េគឲ្យពីរចំនួនពិតx និង y  េផ��ងផា �ត់សមីក 2 2x xy y 12− + =   

ចូររកតៃម�អតបិរមា និង អប្បបរមា 2 2P(x;y) (x 2)(y 2)= − −  

២១-បុរសមា�ក់េនេលទូកចំង 2 km  ពចីំនុចជិតបផំុត 

េនេលេឆ�រសមុ្រត ។គាត់បានេធ�ដំ េណរ េឆា�ះេទរកQ   

មយួេនខងេ្រកមេឆ�រម ាន3 km  និង 1 km  ពមីាត់សមុ្រ 



េដរេីវៃនអនគុមន៍ 
 
 

 
Prepared by LIM PHALKUN Page 171 
 

េបគាត់អុំទូកក�ុងេល្ប�2 km / h  និងេដរក�ុងេល្ប�ន4km / h   

ចូររកទីតំងេនេលេឆ�រែដលគាត់្រត�វេធ�ដំ េណរ េឆា�ះេទដល់Q   

េដយេ្របេពលអស់តិចបំផុត 

២២-ក�ុងត្រម�យអរតូនរមា៉ល (0, i , j )
→ →

 េគឲ្យេអលីប(E)   

មានសមីក 2 2x 4y 1+ = ែដលេនេលេនាះេគមានចច  0 0 0M ( x , y )  

ែដល  0 .0x 0 , y 0> >  ។  

េគគូសបនា �ត់(L)  មយួបះ៉េទនឹងេអលីបេនះ  

K  និង L ជាចំនុច្របសព�រវងបនា (L)  ជាមួយអក្ស័េរៀងគ  

(ox)  និង (oy)  ។កំនត់ទតីំងៃនចំនុច 0M  េដម្បី ឲ្យ្រតីេOKL  

មាន្រកឡាៃផ�អតិ។ 

២៣-េគឲ្យអនុគមន
2x x 2f (x)

x
− +

= មានែខ្សេកងត(c)  

  ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល  (O, i , j )
→ →

 និង ( )∆  ជាបនា�ត់មានសមី  

  y mx 2m 3= − +  ែដល m IR∈  ជាបា៉រ៉ែម៉្   
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ក.េប m 1= ចូររគណនាកូអរេដេនចំនុច្របA រវងបនា�ត ( )∆

ជាមួយែខ្សេក(c) ។ 

ខ.េប m 1≠ ចូរបង�ញថាបនា�  ( )∆ កត់ែខ្សេ(c) ជានិច�្រតង់ព 

ចំនុចP  និង Q  ។ 

គ.បង�ញថាបនា�  (AP)  និង (AQ) ែកងនឹងគា�ជានិច�្រគប់តៃ m  ។ 

២៤-េគឲ្យអនុគមន
2x 3x 4f (x)

x 1
− +

=
−

 

មានែខ្សេកងត(c) ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល  (O, i , j )
→ →

 

ក.ចូររកសមកីរបនា� (T) ែដលបះ៉នឹងែខ្សេក(c) ្រតង់ ចំនុចA   

មានអប់សុីx 2=  ។ 

ខ.េតបនា �ត់( )∆ មានេមគុណ្របាប់ទm  ្រត�វគូសេចញពីចំនុច 

េដម្បី ឲ្យកត់ែខ្ស(c)  បានពីរចំនុចK  និង L ែដលបនា �ត់ភា�ប់  

ចំនុច K  និង L  េទចំនុA ែកងនឹងគា�ជានិច�ចំេពះ្ រគប់តm  ។ 
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២៥-េគឲ្យែខ្សេក(c)  មានសមីក
2x 5y f (x) 3x

2 2
= = − +  

េតបនា �ត់( )∆ មានេមគុណ្របាប់ទm  ្រត�វគូសេចញពីចំនុច 

េដម្បី ឲ្យកត់ែខ្ស(c) បានពីរចំនុចK  និង L  ែដលបនា �ត់ប៉ះ 

(c)  ្រតង់ K  និង L  ែកងនឹងគា�ជានិច�ចំេពះ្ រគប់តm  ។ 

២៦-េគឲ្យែខ្សេ(c) មានសមីក
2x (m 1)x 2m 1y

x 2
− + + −

=
−

  

ែដល m IR∈  ជាបា៉រ៉ែម៉្   

បង�ញថាែខ្សេ (c)  មានកំពូលពីរជានិច�ែដលមានចមា�យពីគ 

ចំេពះ្រគបm  ។ 

២៧-េគឲ្យែខ្សេក m(c )  តងអនុគមន៍
2x 2(m 1)x 5m 1f (x)

x m
− + + −

=
−

 

ក.រកលក�ខ័័ណ� ស្រមាបm  េដម្បី ឲ្យែខ្សេ m(c )  មានអសុីមតូតព 

ែដល្រត�វកំនត់  

ខ.តងI  ជាចំនុច្របសព�រវងអសុីមតូតទំងព 
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រកសំណុំ ចំនុច I  កលណm ែ្រប្រប� 

គ.បង�ញថាមានែខ្សេកងពី រៃន្រគ�សរ m(c ) ែដលបះ៉នឹង 

អក្ស័អប់សុីស 

២៨-េគឲ្យអនុគមន៍
n

2
k k

k 1
f (b) (y ax b )

=

 = − − ∑   ។ 

ចូរ្រសយថាអនុគមf (b) មានតៃម�អប្បបរមាលុះ្រតែ 

ទំនាក់ទំនងy a x b= +  ែដល 

n

k
k 1

(x )
x

n
==
∑

 និង 

n

k
k 1

(y )
y

n
==
∑

   ។ 

២៩-េគឲ្យអនុគមន៍ sin x 2cos x 3f (x)
3cos x 2
+ +

=
+

 ។  

ចូររកតៃម�អតបិរមា និង អប្បរមាៃនអនុគមន៍េន 

៣០-េគឲ្យអនុគមន៍
2x (m 1)x 2m 1y f (x)

x 2
+ + + −

= =
+

 

ចូរកំនត់តៃម�របស់ m  េដម្បី ឲ្យអនុគមន៍េនៈមានតៃម�អតិបរមាេα   

និង មានតៃម�អប្បបរមាេសβ  ែដល  2 2 10α + β =  ។ 
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៣២-េគឲ្យអនុគមន៍
2x mx 3y f (x)

x 2
− +

= =
−

 

ចូរកំនត់តៃម�របស់ m  េដម្បី ឲ្យអនុគមន៍េនៈមានតៃម�អតិបរមាេα   

និង មានតៃម�អប្បបរមាេសβ  ែដល | | 4α −β =  ។ 

៣៣-េគមានអនុគមន៍
2

2
ax bx 4y f (x)

x 1
+ +

= =
+

 

 កំនត់ចំនួនពតិ a  និង b  េដម្បី ឲ្យអនុគមនf (x) មានចំនុចបរ 

ែតមយួគត់ និង មានបនា�ត y 2=  ជាអសុីតូតឈរ 

៣៤-េគឲ្យអនុគមន៍
2

2
x x 1y f (x)

x 3x 3
− +

= =
− +

 

េដយមិនេ្របេដរីេវចូរកំនត់ រកតៃម�អតិបរមានិងអប្បបរមាៃនអន 

៣៥-េគឲ្យអនុគមន៍
2

2
x ax by f (x)

x 1
+ +

= =
+

 

ចូររកលក�ខ័័ណ� ៃន a  និង b  េដម្បី ឲ្យែខ្សេ(c)  តងអនុគមន៍f (x)  

កត់អក្ស័អប់សុីសបានពីរចំនុចែដលបនា�ត់ប៉ៈវ្រតង់ពីរច  

ែកងនឹងគា�   
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៣៦-េគឲ្យអនុគមន៍
3 2 2 3

2
x 3mx 3(m 1)x m 2f (x)

x 1
− + − − +

=
+

 

កំនត់តៃម� m  េដម្បី ឲ្យែខ្សេ(c)  តងអនុគមន៍f (x)   

កត់អក្ស័អប់សុីសបានបីចំនុចេផ្សងគា�ែដលមានអប់សុីស   

៣៧-េគឲ្យអនុគមន៍
2ax bx cf (x)
x d
+ +

=
+

 

ចូរកំនត់បនួចំនួនពតិ a , b , c , d  េដម្បី ឲ្យអនុគមន៍េនៈមានត 

អប្បបរមf (3) 3= និងមានបនា�ត y x 1= −  ជាអសុីមតូតេ្រទ 

៣៨-េគឲ្យអនុគមន៍
2

2
ax bx 2f (x)
x 2x 4

+ +
=

+ +
 កំនត់ a ,b , c  េដម្បី ឲ្f (x)   

ជាអនុគមន៍េថរ  

៣៩-េគឲ្យអនុគមន៍
2x 2f (x)
x
+

=  មានែខ្សេក(c)  និងបនា �ត់ 

 (d) : y mx 2 3= +  ែដល m  ជាបា៉រ៉ែម  ។ 

ក-កំនត់រ ៉ង់របស m  េដម្បី ឲ (d) កត់(c) បានពីរចំនុA និង B  ។ 

ខ-កំនត់តៃម�m េដម្បី ឲ្យបនា�ត់ (c) ្រតង់ ចំនុA និង B  ែកងនឹងគា� ។ 
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៤០-េគឲ្យែខ្សេក 2(c) : y x 2x 3= − +  និងចំនុច A( 6 , 1 )   ។ 

ចូររកចំនុចទំងអស់េនេលែខ្សេ(c) ែដលមានចំងយខ�ីបំផុត 

ចំនុច A  ។ 

៤១-េគឲ្យអនុគមន៍ 2
4 2f (x)
x

=  មានែខ្សេក(c)  ។ 

ចូរសរេសរសមកីររង�ង់ផ�ិតO  ែដលបះ៉េទនឹងែខ្សេក(c)  ខងេល 

៤២-េគឲ្យែខ្សេក 2(c) : y x=   និងបនា �ត់(d) : 4x y 21 0− − =  

កំនត់រកកូអរេដេនៃនចំនុចទំងអស់េនេលែខ្(c) ែដលមា 

ចំងយខ�ីបំផុតេទបនា� (d)  ។ 

៤៣-េគឲ្យែខ្សេក
2x 3x 1(c) : y

x 1
− +

=
−

 និងបនា �ត់(d) : y ax b= +  

កំនត់ a  និង b  េដម្បី ឲ្យបនា� (d)  កត់ែខ្សេក(c) បានពីរចំនុចA  

និង B  ឆ�ុះគា�េធៀបេទនឹងបនា�ត់ពុះទីមួយៃនអ  ក្ស័កូអរេដ 
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៤៤-េគឲ្យអនុគមន៍
2x x 2f (x)

x
− −

=  មានែខ្សេក(c)  ។ 

A  និង B  ជាចំនុចពីរេេល (c) មានអប់សុីសេរៀងគ 1
2

 និង 2   

រកចំនុចទំងអស់េនេលែខ្សេ(c) ែដលបនា �ត់ប៉ះវ្រតង់ចំនុច 

េនាះ្រសបនឹងបនា (AB) ។ 

៤៥-េគឲ្យអនុគមន៍
2x 1f (x)
x
−

=  មានែខ្សេក(c)  េហយ A  និង B   

ជាចំនុចពីរមានអប់សុីសេរៀង a  និង b  ែដល 0 a b< <  ស�ិតេន 

េលែខ្សកងេន ចូរ្រសយថាមានចំនួនc  ជានិច�ស�ិតេនចេន  

ចំនួន a  និង b  ែដលេផ��ងផា �ត់សមភ f (b) f (a) f '(c) (b a)− = −   ។ 

៤៦-េគឲ្យែខ្សេក 2y x 2x 2= + +  េហយ A  និង B  ជាចំនុចពីរម

អប់សុីសេរៀងគា a  និង b  ស�ិតេនេលែខ្សកងេ 

ចូរបណំក្រសយតមែបបធរណីមា្  

a bf (b) f (a) (b a).f '( )
2
+

− = −  ។ 
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៤៧-ចូរ្រសយប ��ក់
x a

af (x) x f (a)lim af '(a) f (a)
x a→

−
= −

−
  ។ 

៤៨-ចូរ្រសយ
2 2

h 0

f (x h) f (x h)lim 4f '(x)f (x)
h→

+ − −
=  ។ 

៤៩-ចូរ្រសយ 2x 0

f (x 2 x) 2f (x x) f (x)f ''(x) lim
( x)∆ →

+ ∆ − + ∆ +
=

∆
 ។ 

៥០-េគឲ្យអនុគមន៍ ax bxf (x) e e= +  ែដល a , b IR∈  ។ 

ចូរកំនត់តៃម� a  និង b  េដម្បី ឲ្f ''(x) f '(x) 2f (x)+ =  ចំេពះ្រគបx   

៥១-េគឲ្យអនុគមន៍ 2x 3xf (x) e e= +  ។ 

 បង�ញថ f ''(x) 5f '(x) 6f (x) 0− + =  ចំេពះ្រគបx  ។ 

៥២-េគឲ្យអនុគមន៍ xf (x) (sin 2x cos 2x)e= +  ។ 

 បង�ញថ f ''(x) 2f '(x) 5f (x) 0− + =  ចំេពះ្រគបx  ។ 

៥៣-ចូរកំនត់រកអនុគមន ៍y f (x)=  េបេគដឹងថា  

 f '(0) f (0) 1= =  និង  2
2

1 2f ''(x) f '(x) 6x 4x
2x 1 (2x 1)

− = −
− −

 

៥៤-ចូរកំនត់រកអនុគមន ៍y f (x)=  េបេគដឹងថា  

 f (0) 2=  និង  2 2f '(x)f (x) x 4x 1= − +    
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៥៥-ចូរកំនត់រកអនុគមន ៍y f (x)=  េបេគដឹងថា  

 f (1) 4=  និង  2 3 22x f (x) (x 1) f '(x) 4x 3x 2x 1+ + = + + +    

៥៦-ចូរកំនត់រកអនុគមន ៍y f (x)=  េបេគដឹងថា  

 f (1) 2=  និង  2xf '(x) 2f (x) 4x 9x+ = +   

៥៧-េគឲ្យអនុគមន៍f  កំនត់ជាប់ និង មានេដរី េវេលIR   

 ែដលចំេពះ្រគ x ,y IR∈  េគមាន f (x y) f (x)f (y)+ =   

 និង f '(0) 4=  ។ចូរកនំត់រកអនុគមន ៍f (x)  ។ 

៥៨-ចូរកំនត់រកអនុគមន ៍f  មានេដរីេវេល IR  េបេគដឹងថ 

  x IR , y IR∀ ∈ ∈ េគមាន x yf f (x)f (y)
2
+  = 

 
 ។ 

៥៩-េគឲ្យអនុគមន៍ 3 2f (x) x 6x 12x= − +  កំនត់េល IR  

 ក-ចូរកំនត់រកអនុគមន ៍ 1f −  ជាអនុគមន៍្រចស់ៃនអនុគមf   

 ខ-ចូរគណនាេដរីេវៃនអនុគមន៍ f (x)  និង   1f (x)−  ។ 
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៦០-េគមានអនុគមន៍f  កំនត់និងមានេដរូេេល IR ែដលចំេព 

្រគប់x IR∈  េគមានទំនាក់ទំនf '(x) 2xf (x)=   េហយ f (0) 1=  ។ 

ចូរកំនត់រកអនុគមន ៍f (x)  ។ 

៦១-េគឲ្យអនុគមន៍f  និង g  មានេដរីេវេល IR  ែដលចំេពះ្រគប 

   x IR∈  េគមានទំនាក់ទំន 2 2f '(x) f (x) g'(x)g (x)=  ។ 

ចូររកទំនាក់ទំនងរវf  និង g  ។ 

៦២-េគឲ្យអនុគមន៍f  កំនត់េល IR  េដយ 2f (x) x 1 x= + +  

 ក-បង�ញថ f  មានេដរីេវេល IR  និង  22 1 x .f '(x) f (x)+ =  

 ខ-ទញប��ក់ថាេដរីេ  f '' េផ��ងផា �តទំនាក់ទំនង 

   24(1 x )f ''(x) 4xf '(x) f (x)+ + =  ។ 

៦៣-េគឲ្យអនុគមន៍f : x x 2→ +  កំនត់េល [ 2, )− + ∞  ។ 

 េដយអនុវត�ន៍វិសមភាពកំេ ននមានកំនត់េទនឹងអនុគf   

 េលចេនា� [ ]1 , 2−  ចូរបង�ញថ 1 5 1 3x x 2 x
4 4 2 2

+ ≤ + ≤ +   ។ 
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៦៤-េគឲ្យអនុគមន៍f  កំនត់េល [ ]0 , 2  េដយ 2
1f (x)

x x 1
=

+ +
 

 ក/សិក្សោទិសេដអេថរភាពៃនអនុគf  ។ 

 ខ/បង�ញថាចំេពះ្រ  [ ] 2
1 1x 0 , 2 : 1
7 x x 1

∈ ≤ ≤
+ +

   ។ 

 គ/េគឲ្យg  និង h  ជាពីរអនុគមន៍កំនត់េល[ ]0 , 2  េដយ  

    1 2g(x) f (x) x
3 3

 = − − + 
 

 និង 
3h(x) f (x) x 1
7

 = − − + 
 

 ។ 

    ចូរសិក្សោស��ៃ g  និង h  ។ 

 ឃ/ទញប��ក់ថាចំេពះ្រ ៖ 

            [ ] 1 2 3x 0,2 : x f (x) x 1
3 3 7

∈ − + ≤ ≤ − +   

៦៥-បង�ញថាចំេពះ្រគប់ចំនួន a  និង b  ែដល 0 a b
2
π

≤ < <   

 េគបាន 2 2
b a b atanb tana
cos a cos b
− −

≤ − ≤   

 រចួទញរកតៃម�អមៃនtan(0,6) ។ 
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៦៦-បង�ញថាចំេពះ្រគប់ចំនួន a  និង b  ែដល 0 a b< ≤  េគបា 

 
b a b b aln( )

b a a
− −

≤ ≤  រចួទញរកតៃម�អមៃនln(11)  ។ 

 ( េគឲ្យ  ln10 2.30=  ) 

៦៧-ក/ចូរ្រសយ
1 1n IN : ln(n 1) ln(n)

n 1 n
∀ ∈ ≤ + − ≤

+
  ។ 

 ខ/េគតង n
1 1 1U 1 .............
2 3 n

= + + + +  ។  

    ចូររកកេន្សោមអមៃ nU  រចួទញថ nn
lim U
→+∞

= +∞  ។ 

៦៨-ក/ចំេពះ្រគបk IN∈ ចូរ្រស៖ 

        1 1k 1 k
2 1 k 2 k

≤ + − ≤
+

  

  ខ/រកកេន្សោមអមៃ n
1 1 1 1S (1 .... )
n 2 3 n

= + + + +   

 រចួទញរកលីមីតៃន nS  កលណn → +∞   ។ 
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៦៩-ក/បង�ញថាចំេពះ្រគប់ចំនួន a  និង b  ែដល 0 a b
2
π

≤ < ≤   

 េគបាន(b a)cosb sinb sina (b a)cosa− ≤ − ≤ −    ។ 

 ខ/រកកេន្សោមអមៃ៖ 

       n
1 2 nS cos cos ..... cos
n 2n 1 2n 1 2n 1

π π π = + + + + + + 
  

    រចួទញរកលីមីតៃន nS  កលណn → +∞   ។ 

៧០-េគឱ្យអនុគមន៍
2x x 2y f (x)
2(x 3)
− −

= =
−

 មាន្រកបតំ )c(  ។ 

 ក. ចូររក 
x 3 x 3
lim f (x) , lim f (x)
→ →− +

និង 
x
lim f (x)
→∞

រចួទញប��ក  

សមកីរអសុីមតូរៃន្រក(c)  ។ 

ខ. ចូររកបីចនួំនពតិ a ,b និង c េដម្បីឱ្
cf (x) ax b

2(x 3)
= + +

−
  

ចំេពះ្រគបx 3≠  ។ 

ទញរកសមីករអសុីមតូតេ្រទតៃន(c) : y f (x)=   ។ 

 គ. ចូររកេដរេីវ y' f '(x)=  ។ ចរគូសតរងអេថរភាf ។ 
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 ឃ. ចូរ្រសយប ��ក់ថាចំន 5(3 , )
2

Ω ជាផ�ិតបែម�ងឆ�ុះៃន្រ(c)   

 ង. ្រក(c) តនំាងអនុគមន៍y f (x)=  កត់អក្ស័អប់សុ(x'0x)  

្រតង់ពីរចំនុចA  និង B  ។  

ចូរសរេសរសមកីរបនា�  1(T ) និង 2(T ) ែដលបះ៉នឹងែខ្សេក(c)  

 ្រតង់ ចំនុចA  និង B  ។ 

 ច. ចូរគណនាតៃម�f ( 2) ,f (4)−  និង f (6) ។ 

      ចូរគូស្រក(c) ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់ (0, i , j )
→ →

 ។ 

៧១-េគមានអនុគមន៍ 2
4x 4y f (x)

x 2x 3
−

= =
− −

 មាន្រកបតំ(c)  ។ 

 ក. ចូររកលីមតី 
x 1 x 1 x 3 x 3

lim f (x) , lim f (x) , lim f (x), lim f (x)
→− →− → →− + − +

 

និង 
x
lim f (x)
→∞

 រចួទញប��ក់សមីករអសុីមតូតៃន្ (c) ។ 

 ខ. គណនាេដរីេវ f '(x) រចួគូសតរងអេថរភាពy f (x)=  ។ 

 គ. ែខ្សេក(c) កត់អក្ស័អប់សុ(x'0x) ្រតង់ ចំនុចI ។ 

  ចូរបង�ញថ I  ជាផ�ិតឆ�ុះៃន្រក(c)  ។ 
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 ចូរសរេសរសមកីរបនា�ត (T) ែដលបះ៉េទនឹងែខ្សេក(c) ្រតង 

ចំនុចរបត់ I  ។ 

 ឃ. ចូរសង់ រក(c) តនំាងអនុគមន៍y f (x)= នងិ បនា �ត់(T)  

ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់   

 ង. េដយេ្របែខ្សេ(c) ចូរពភិាក្សោតមតm នូវអត�ិភាពៃ 

ឬសរបស់សមកីរ 

   2(E) : mx 2(m 2)x 3m 4 0− + − + =   ។ ( m  ជាបា៉រ៉ែម៉  ) ។ 

៧២-េគឱ្យអនុគមន៍
2

2
x 4xy f (x)

x 4x 3
+

= =
+ +

 មាន្រកបតំ(c)  ។ 

 ក. ចូររកលីមតី 
x 3 x 1
lim f (x) , lim f (x)
→− →−

នងិ 
x
lim f (x)
→∞

 រចួទ 

 ប�� កស់មកីរអសុីមតូតៃន្រ(c) ។ 

 ខ. គណនាេដរីេវ f '(x) រចួគូសតរងអេថរភាពy f (x)= ។ 

 គ. ចូរបង�ញថាបនា�ត់សមី  x 2= − ជាអក្ស័ឆ�ុះៃន្(c) ។         

      ឃ. សង់ រក(c) តនំាងy f (x)= ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល  (0, i , j )
→ →
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៧៣-េគឱ្យអនុគមន៍
2

2
x 4x 4y f (x)

x
+ −

= =  ។ 

 ក. គណនាលីមីត
x 0
lim f (x)
→

 និង 
x
lim f (x)
→∞

 រចួទញប��ក់សមីក  

 អសុីមតូតៃន្រក(c) តនំាងf  ។ 

 ខ. គណនាេដរីេវ f '(x)  រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគមf  ។ 

 គ. ចូរបង�ញថាែខ្សេ (c) មានចំនុចរបត់I  មយួែដលេគនឹង 

 ប�� កកូ់អរេដេន។ 

 ឃ.ចូរសរេសរសមកីរបនា�ត (T) ែដលបះ៉េទនឹងែខ្សេក(c) ្រតង 

 ចំនុចរបត់ I  ។ 

 ង. ចូរសង់ រក(c) តនំាងអនុគមន៍y f (x)= នងិ បនា �ត់(T)  

ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់ (0, i , j )
→ →

 ។ 

៧៤-េគឱ្យអនុគមន៍
2

2
2x 5x 4y f (x)
x 3x 3

− +
= =

− +
 មាន្រកបតំ(c)  ។ 

 ក. ចូរបង�ញថាអនុគមន f (x) កំនត់ជានិច�េលIR  ។ 

គណនា
x
lim f (x)
→∞

 រចួប�� កស់មកីរអសុីមតូតេដកៃន្រ(c)   
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 ខ. គណនាេដរីេវ f '(x)  រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគមf  ។ 

 គ. សង់ រក(c) តអនុគមន ៍f ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល  (0, i , j )
→ →

  

 ឃ.េដយេ្របែខ្សេ(c) ចូរពភិាក្សោតមតm នូវអត�ិភាពៃ 

ឬសរបស់សមកី 2(E) : (m 2)x (3m 5)x 3m 4 0− − − + − =   ។  

       ( m  ជាបា៉រ៉ែម៉  ) ។ 

៧៥-េគឱ្យអនុគមន៍
2

2
2(x 2)y f (x)

x 4x 3
−

= =
− +

 មាន្រកបតំ(c)  ។ 

 ក. ចូររកលីមតី 
x 1 x 3
lim f (x) , lim f (x)
→ →

នងិ 
x
lim f (x)
→∞

 រចួទញប��ក  

 សមកីរអសុីមតូតៃន្រ(c) ។ 

 ខ. គណនាេដរីេវ f '(x) រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគមf   

 គ. ចូរបង�ញថាបនា�ត់  មានសមx 2=  ជាអក្ស័ឆ�ុះៃន្រ(c)   

 ឃ. ចូរសង់ រក(c) តនំាf  តរំយុអរតូនរមា៉ល់ (0, i , j )
→ →

 ។ 
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៧៦-េគឱ្យអនុគមន៍
3 2

2
x 6x 9x 4y f (x)

x 6x 9
− + −

= =
− +

  

 មាន្រកបតំ(c)  ។ 

 ក. ចូររកលីមតី 
x 3
lim f (x)
→

 និង 
x
lim f (x)
→±∞

 រចួប�� កស់មកី 

 អសុីមតូតឈរៃន្រក(c)  ។ 

 ខ. ្រសយថា បនា�ត់ព១ ៃនអក្ស័កូអរេដេនជាអសុីមតូតេ្ 

 ្រក(c)  ។ 

 គ. គណនាេដរីេវ f '(x) រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគមf  ។ 

 ឃ. េផ��ងផា �ត់ថាចំនុA(4 ,0) ជាចំនុចស�ិតេនេល្រ(c)  

 រចួរកសមកីរៃនបនា�ត់ប៉ះែខ្សេ (c) ្រតង់ A ។ 

ង. សង់ រក(c) តនំាងអនុគមន៍f ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់ (0, i , j )
→ →
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៧៧- េគមានអនុគមន៍ 2
4y f (x) x 1

(x 2)
= = − − +

−
  

 មាន្រកបតំ(c)  ។ 

 ក. ចូររកលីមតី 
x 3
lim f (x)
→

 និង 
x
lim f (x)
→±∞

 រចួប�� កស់មកី 

 អសុីមតូតឈរៃន្រក(c)  ។ 

 ខ. កំនត់រកសមកីរអសុីមតូតេ្រទតមួយរបស់្(c)  ។ 

គ. គណនាេដរីេវ f '(x) រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគមf  ។ 

ឃ. សង់ រក(c) តំនាងអនុគមន៍f ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់  )j,i,0(
→→

  

៧៨-េគេអយអនុគមន៍  ( ) ( ) xy f x 1 x .e 1= = − −  កំនត់េល IR  ។ 

ក-គណនាេដរីេវ  ( )f ' x រចួគូសតរងអេថរភាព ( )f x ។  

ទញប��ក់ស��ៃនអនុគមន៍   ( )f x ។ 

ខ-ត g  ជាអនុគមន៍កំនត់េលIR េដយ ( ) ( ) xg x 2 x .e 2 x= − + −  ។ 

ចូរគណនាលីមីត ( )
x
lim g x
→−∞

 និង  ( )
x
lim g x
→+∞

 ។ 

គ-គណនាេដរីេវ  ( )g' x រចួកំនត់ស�� ៃន ( )g' x  ។  
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គូសតរងអេថរភាពៃនអនុគម ( )g x  ។ 

ឃ-បង�ញថាបនា�  ( )d : y 2 x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន្( )C  

តងf  កលណx → −∞  ។  

ចូរប�� កទ់តីំងេធៀបរវងបនា� ( )d  ជាមួយែខ្សេក( )C  ។ 

ង-រកសមកីរបនា�ត ( )T បះ៉នឹង ( )C េហយ្រសបនឹងបនា�ត ( )d  ។ 

ច-កំនត់កូអរេដេនចំនុចរបត់I  របស់ែខ្សេក( )C  ។ 

ឆ-ចូរសង់ រក( )C  និងបនា �ត់( )T ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់ ( )O, i , j
 

 ។ 

៧៩-េគេអយអនុគមន   ( ) ( ) 2xy f x 1 x .e= = −  កំនត់េល IR ។ 

ក-ចូរគណនាលីមីត ( )
x
lim g x
→−∞

 និង  ( )
x
lim g x
→+∞

រចួប�� កស់មកី 

អសុីមតូតៃន្រក( )C តង ( )f x ។ 

ខ- គណនាេដរីេវ  ( )f ' x រចួគូសតរងអេថរភាព ( )f x ។ 

គ- កំនត់កូអរេដេនចំនុចរបត់I  របស់ែខ្សេក( )C  ។ 

ឃ-ចូរសរេសរសមកីរបនា�ត ( )T បះ៉នឹងែខ្សេក( )C ្រតង់ ចំនុចI  ។ 

ង- ចូរសង់ រក( )C  និងបនា �ត់( )T ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់ ( )O, i , j
 
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៨០-េគេអយអនុគមន៍ ( ) ( ) ( )2xy f x 1 x e 1= = − +  កំនត់េល IR  ។ 

ក-គណនាលីមីត ( )
x
lim g x
→−∞

 និង  ( )
x
lim g x
→+∞

 ។ 

ខ-គណនាេដរីេវ  ( )f ' x  និង  ( )f '' x  រចួគូសតរងអេថរភាព ( )f ' x  ។ 

គ-កំនត់ស�� ៃន ( )f ' x  រចួគូសតរងអេថរភាព ( )f x  ។ 

ឃ-បង�ញថាបនា�  ( )d : y 1 x= −  ជាអសុីមតូតេ្រទតៃន្( )C  

តង ( )y f x= កលណx → −∞  ។ 

ចូរប�� កទ់តីំងេធៀបរវងបនា� ( )d  ជាមួយែខ្សេក( )C ។ 

ង-រកសមកីរបនា�ត ( )T បះ៉នឹងែខ្សេក( )C េហយ្រសបនឹងបនា� ( )d ។ 

ច-កំនត់កូអរេដេនចំនុចរបត់I  របស់ែខ្សេក( )C  ។ 

ឆ-ចូរសង់ រក( )C  និងបនា �ត់( )T ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់ ( )O, i , j
 

 ។  

៨១-េគេអយអនុគមន   ( ) x1y f x x 1 .e
2

 = = − 
 

 កំនត់េល IR ។ 

ក-ចូរគណនាលីមីត ( )
x
lim g x
→−∞

 និង  ( )
x
lim g x
→+∞

រចួប�� កស់មកី 

    អសុីមតូតៃន្រក( )C តង ( )f x ។ 
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ខ- គណនាេដរីេវ  ( )f ' x រចួគូសតរងអេថរភាព ( )f x ។ 

គ- កំនត់កូអរេដេនចំនុចរបត់I  របស់ែខ្សេក( )C  ។ 

ឃ-សរេសរសមកីរបនា�ត ( )T បះ៉នឹងែខ្សេក( )C ្រតង់ ចំនុចI  ។ 

ង- ចូរសង់ រក( )C  និងបនា �ត់( )T ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់ ( )O, i , j
 

  

៨២-េគេអយអនុគមន ( ) x ln xy f x
x
+

= =  កំនត់េល (0 , )+ ∞  ។ 

ក-គណនាលីមីត ( )
x 0
lim f x
→ +

 និង  ( )
x
lim f x
→+∞

 រចួប�� កស់មកីរអសុ

តូតៃន្រក( )C តង ( )f x ។ 

ខ- គណនាេដរីេវ  ( )f ' x រចួគូសតរងអេថរភាព ( )f x ។ 

គ-រកសមកីរបនា�ត ( )T បះ៉នឹង( )C ្រតង់ ចំនុចA មានអប់សុx 1= ។ 

ឃ-រកសង់ រក( )C  និងបនា �ត់( )T ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់ ( )O, i , j
 

។ 

៨៣-េគេអយអនុគមន៍  ( )f x x 1 x.ln x= − + +  កំនត់េល (0 , )+ ∞  ។ 

ក-គណនាលីមីត ( )
x 0
lim f x
→ +

 និង  ( )
x
lim f x
→+∞

 ។ 

ខ- គណនាេដរីេវ  ( )f ' x រចួគូសតរងអេថរភាព ( )f x ។ 
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គ-រកសមកីរបនា�ត ( )T បះ៉នឹង( )C ្រតង់ ចំនុចA មានអប់សុីx 1=  

ឃ-ចូរសង់ រក( )C  និងបនា �ត់( )T ក�ុងតរំយុអរតូនរមា៉ល់ ( )O, i , j
 

។ 

៨៤-េគេអយអនុគមន៍f  កំនត់េល IR  េដយ  ( ) 2x
2x 2f x

e
+

=   ។ 

ក/គណនាលីមីត ( )
x
lim f x
→−∞

 និង  ( )
x
lim f x
→+∞

 រចួប�� កស់មកី 

   អសុីមតូតៃន្រក។ 

ខ/គណនាេដរីេវ  ( )f ' x  រចួគូសតរងអេថរភាពៃនអនុគមf  ។ 

គ/គណនាេដរីេវ  ( )f '' x រចួសិក្សោស��ៃ  ( )f '' x  ។ 

 កំនត់កូអរេដេនចំនុចរបត់I  ៃនែខ្សេក( )C ។ 

ឃ/សរេសរសមកីរបនា�ត ( )T  បះ៉នឹងែខ្សេក( )C  ្រតង់ ចំនុចI  ។ 

ង/ចូរសង់ រក( )C  និងបនា �ត់( )T  ក�ុងតរំយុអរតូណរមា៉ល់ ( )O, i , j
 

 

 

 
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ឯកសេយ 

 

១-េសៀវេ�គណិតវ �ទ្យោ ថា�ក១២ (ករំ �តមូលដា �ន) របស 

 ្រកសួ ងអប់រំ  យុ វជន និងក ឡា (េបាះពុ ម� ២០១១) 

២-េសៀវេ�គណិតវ �ទ្យោ ថា�ក១២ (ករំ �តខ �ស់) របស ់

 ្រកសួ ងអប់រំ  យុ វជន និងក ឡា (េបាះពុ ម� ២០១១) 

៣-Calculus single variable 
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